


.بگیرید ، مقادیر زیر را حساب کنیددر نظر 𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 تابع مثلثاتی : مثال

𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝒇𝒇
𝝅𝝅
𝟐𝟐

=

𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝟏𝟏)

= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟏𝟏

= 𝟏𝟏𝟏𝟏

𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝟏𝟏)

= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟏𝟏/𝟖𝟖𝟖𝟖
= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟖𝟖/𝟖𝟖
= 𝟏𝟏𝟖𝟖/𝟖𝟖

𝒇𝒇 𝝅𝝅
𝟐𝟐

= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝝅𝝅
𝟐𝟐

)

= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏 × 𝟏𝟏
= 𝟏𝟏𝟏𝟏 + 𝟏𝟏𝟏𝟏
= 𝟐𝟐𝟏𝟏



.در نظر بگیرید ، مقادیر زیر را حساب کنید 𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 تابع مثلثاتی :کتاب درسی۵مثال 

𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝒇𝒇 −𝟑𝟑 = 𝒇𝒇
𝝅𝝅
𝟔𝟔

=

=𝟏𝟏,𝟖𝟖𝟖𝟖 + 𝟏𝟏,𝟓𝟓𝟖𝟖

=𝟏𝟏/𝟑𝟑𝟖𝟖

=
𝟏𝟏
𝟐𝟐

+
𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝒇𝒇 𝟏𝟏 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟏𝟏 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝟏𝟏
𝒇𝒇 −𝟑𝟑 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(−𝟑𝟑) + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔(−𝟑𝟑)

=−𝟏𝟏,𝟏𝟏𝟖𝟖 − 𝟏𝟏,𝟗𝟗𝟗𝟗

=−𝟏𝟏, 13

𝒇𝒇
𝝅𝝅
𝟔𝟔

= 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔
𝝅𝝅
𝟔𝟔

+ 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔
𝝅𝝅
𝟔𝟔

=
𝟏𝟏 + 𝟑𝟑
𝟐𝟐



𝟖𝟖𝝅𝝅
𝟑𝟑

−
𝟑𝟑
𝟐𝟐

۰
۰

𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝟏𝟏

𝟏𝟏

𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝝅𝝅

𝝅𝝅
۰

- 𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

−𝟏𝟏

𝟐𝟐𝝅𝝅

𝟐𝟐𝝅𝝅

0

−
𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟏𝟏

−𝟏𝟏𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

∎

∎

∎

𝟏𝟏

𝝅𝝅
𝟐𝟐

s𝐢𝐢𝐢𝐢 𝛉𝛉 →

𝟑𝟑
𝟐𝟐

∗

𝒙𝒙

𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟓𝟓𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟕𝟕𝝅𝝅
𝟔𝟔

- 𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟑𝟑

𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝟐𝟐𝝅𝝅
𝟑𝟑

𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝝅𝝅
𝟔𝟔

- 𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟖𝟖𝝅𝝅
𝟑𝟑

−
𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙



۱-

۱

𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝒙𝒙

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

۰
0 1 -1

𝝅𝝅
𝟐𝟐 𝝅𝝅

0

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

0

𝟐𝟐𝝅𝝅

𝝅𝝅

𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝟐𝟐𝝅𝝅

1

-1

 . 𝟏𝟏 و 𝟐𝟐𝝅𝝅 در فاصلھ حداقل نقاط با  𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙  رسم  تابع



۱-

۱

𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅𝟕𝟕𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟏𝟏𝟏𝟏𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟓𝟓𝝅𝝅
𝟔𝟔

۰/۵ ۱ ۱/۵ ۲ ۲/۵ ۳ ۳/۵ ۴ ۴/۵ ۵ ۵/۵ ۶ ۶/۵



۱-

۱

𝟐𝟐𝝅𝝅−𝟐𝟐𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅 𝟔𝟔𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅

𝟐𝟐𝝅𝝅𝟖𝟖𝝅𝝅𝟔𝟔𝝅𝝅𝟖𝟖𝝅𝝅

−𝟐𝟐𝝅𝝅
s𝐢𝐢𝐢𝐢 𝛉𝛉



۱-

۱

𝝅𝝅𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

۲

۲-

𝟐𝟐𝝅𝝅−𝟐𝟐𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅 𝟔𝟔𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅

𝒙𝒙

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

۰
0 1 -1

𝝅𝝅
𝟐𝟐 𝝅𝝅

0

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

0

𝟐𝟐𝝅𝝅

𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙 0 2 0 -2 0

𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙



۱-

۱
𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟖𝟖

۲

۲-

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅

𝟐𝟐𝒙𝒙

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙

۰
0 1 -1

𝝅𝝅
𝟐𝟐 𝝅𝝅

0

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

0

𝟐𝟐𝝅𝝅

𝒙𝒙 0
𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝝅𝝅

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙𝒚𝒚 = 𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙



𝒚𝒚 = 𝟑𝟑 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒙𝒙

۱-

۱
۲

۲-

𝟐𝟐𝝅𝝅−𝟐𝟐𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅 𝟔𝟔𝝅𝝅 𝟖𝟖𝝅𝝅

۳
۴



∎ 0
𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝝅𝝅

- 𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝟐𝟐𝝅𝝅
−
𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟏𝟏
∗

∎

∎

𝟏𝟏

cos𝛉𝛉
→

𝟏𝟏
𝟐𝟐

- 𝟑𝟑
𝟐𝟐

−𝟏𝟏

𝟓𝟓𝝅𝝅
𝟖𝟖

−
𝟐𝟐
𝟐𝟐

۰
۱

𝝅𝝅
𝟐𝟐
0

𝝅𝝅
-1

𝟖𝟖𝝅𝝅
𝟑𝟑

−
𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟐𝟐𝝅𝝅

1
𝒙𝒙

𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙

𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟓𝟓𝝅𝝅
𝟔𝟔

−
𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝟕𝟕𝝅𝝅
𝟔𝟔

- 𝟑𝟑
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝝅𝝅
𝟑𝟑

𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟖𝟖

−
𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝟐𝟐𝝅𝝅
𝟑𝟑

−
𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟓𝟓𝝅𝝅
𝟑𝟑

𝟏𝟏
𝟐𝟐

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐
0

𝟕𝟕𝝅𝝅
𝟖𝟖

𝟐𝟐
𝟐𝟐

𝟏𝟏𝟏𝟏𝝅𝝅
𝟔𝟔

𝟑𝟑
𝟐𝟐

 . 𝟏𝟏 و 𝟐𝟐𝝅𝝅 در فاصلھ  𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  رسم  تابع



∎

𝐲𝐲 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙

𝟏𝟏 𝟏𝟏

0𝝅𝝅

−𝟏𝟏 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝝅𝝅

𝟏𝟏

𝟏𝟏

𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

∗

∎

∎

𝟏𝟏

cos𝛉𝛉
→

−𝟏𝟏

 . 𝟏𝟏 و 𝟐𝟐𝝅𝝅 در فاصلھ حداقل نقاط ازبا استفاده 𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  رسم  تابع



𝒖𝒖 𝟐𝟐 = 𝟖𝟖𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟐𝟐 − 𝟑𝟑 × 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔(𝟖𝟖)

=𝟖𝟖 × 𝟏𝟏,𝟗𝟗𝟏𝟏 − 𝟑𝟑 × 𝟏𝟏,𝟔𝟔𝟓𝟓

=𝟑𝟑,𝟔𝟔𝟖𝟖 − 𝟏𝟏,𝟗𝟗𝟓𝟓

=𝟏𝟏,𝟔𝟔𝟗𝟗
𝒖𝒖 𝟑𝟑𝝅𝝅 = 𝟖𝟖𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝟑𝟑𝝅𝝅 − 𝟑𝟑 × 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔(𝟔𝟔𝝅𝝅)

=𝟖𝟖 × 𝟏𝟏
𝟐𝟐
− 𝟑𝟑 × 𝟏𝟏

𝟐𝟐

𝒖𝒖 𝝅𝝅
𝟔𝟔

= 𝟖𝟖𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝝅𝝅
𝟔𝟔
− 𝟑𝟑 × 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔(𝝅𝝅

𝟑𝟑
)

= −𝟑𝟑

=  𝟏𝟏
𝟐𝟐

= 𝟖𝟖 × 𝟏𝟏 − 𝟑𝟑 × 𝟏𝟏

𝒖𝒖 𝒙𝒙 = 𝟖𝟖𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 𝒙𝒙 − 𝟑𝟑 × 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔(𝟐𝟐𝒙𝒙)



. رسم می کنیم 𝟏𝟏 و 𝟐𝟐𝝅𝝅 را در فاصلھ  𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  ابتدا  تابع

ضرب کنیم ۳در  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙   مقادیر 𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  برای رسم  تابع
.برابر انبساط پیدا می کند  ۳نمودارآن در راستای محور عرض ھا 

جمع کنیم ۲با  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙   مقادیر 𝒈𝒈 𝒙𝒙 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 + برای رسم  تابع  𝟐𝟐
.  واحد بھ بالا انتقال  می یابد۲نمودارآن در راستای محور عرض ھا  

𝐲𝐲 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  بعد از رسم 𝒉𝒉(𝒙𝒙) = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − برای رسم  تابع  𝟐𝟐
.واحد بھ پایین انتقال  می دھیم ۲نمودارآن در راستای محور عرض ھا  



۱-

۱

۰ 𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

۲

۳

۳-
۴-
۵-

۲-

𝐲𝐲 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙

ضرب کنیم ۳در  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙   مقادیر 𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙  برای رسم  تابع
.برابر انبساط پیدا می کند  ۳نمودارآن در راستای محور عرض ھا 

𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙
𝒇𝒇 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 رسم تابع



۱-

۱

۰ 𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

۲

۳

۳-
۴-
۵-

۲-

𝐲𝐲 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 + 𝟐𝟐

جمع کنیم ۲با  𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙   مقادیر 𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 + برای رسم  تابع  𝟐𝟐
.  واحد بھ بالا انتقال  می یابد۲نمودارآن در راستای محور عرض ھا  

𝐲𝐲 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙

𝒈𝒈 𝒙𝒙 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 + رسم  تابع  𝟐𝟐



۱-

۱

۰ 𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝝅𝝅 𝟐𝟐𝝅𝝅𝟑𝟑𝝅𝝅
𝟐𝟐

۲

۳

۳-
۴-

۵-

۲-

𝐲𝐲 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − 𝟐𝟐

𝐲𝐲 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙   بعد از رسم 𝒉𝒉 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − برای رسم  تابع  𝟐𝟐
.واحد بھ پایین انتقال  می دھیم ۲نمودارآن در راستای محور عرض ھا  

𝐲𝐲 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙

𝒉𝒉 𝒙𝒙 = 𝟑𝟑𝒄𝒄𝒄𝒄𝒔𝒔𝒙𝒙 − رسم  تابع  𝟐𝟐



𝝅𝝅
𝟐𝟐 ,  𝟑𝟑𝝅𝝅

𝟐𝟐



اولازپودمان دوم درسپایان 
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