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⃗��اگر -1 = i + j  , �⃗ = 2 i − ��⃗ + j ⃗�را بر ⃗�دو بردار باشند تصویر قائم +  )نمره 1( .بیابید ⃗��

 
 
 
 
 

⃗�کهدر صورتی -2 = 2���⃗ � = برابر ⃗��و ⃗�و زاویه بین دو بردار 6
�

6
⃗�باشد اندازه حاصل ضرب خارجی دو بردار  + و  ⃗��

��⃗ −  )نمره 1( .بیابیدرا   2⃗�

 
 
 
 

, 2)�اي را بنویسید که از نقطهي صفحهمعادله -3 �گذشته و شامل خط (1,4− − 2 =
��1

3
=  )نمره5/1( .باشد �

 
 
 
 
 
 

��معادله قطرهاي یک دایره به صورت است -4 + (� + 1)� + 2 = بگذرد  (1,2−)�اگر این دایره از نقطه 0

  )نمره 1( .معادله آن را بنویسید

 
 
 

�2معادله هذلولی را بنویسید که دو خط  -5 − � = �2و0 + � =  �هاي آن بوده و طول رأسمعادلات مجانب 4

 )نمره 5/1( .باشد 4آن برابر 
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  مسعودي آقاي :نام دبیر

  .....................................:نمره 

  

  : امضاء دبیر
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�2سهمی به معادله -6 + 4� − 2� + 9 =  .هاي آن را بیابیدرا رسم کنید و مختصات رأس و کانون معادله خط 0

 )نمره 5/1(

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

��با استفاده از دوران نوع مقطع مخروطی -7 − 1 =  )نمره 5/1( .را مشخص کنید 0

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

���دو ماتریس هم مرتبه باشند نشان دهید  �و �اگر -8 −  )نمره 1(متقارن است؟پاد  ���

 
 
 
 
 
 
 

�اگر -9 = �
1 2
0 1

�2داشته باشیم � = �� +  )نمره 5/1( .را بیابید �و �آنگاه ��
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�ماتریس - 10 = �
1 3 5

−1 0 4
7 8 3

 )نمره 5/1( .را به صورت مجموع یک ماتریس متقارن و یک ماتریس پاد متقارن بنویسید �

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 )نمره 2( .هاي دوران ثابت کنیدبدون بسط دادن و با استفاده از ویژگی - 11

�

1 + � � �
� 1 + � �
� � 1 + �

� = 1 + � + � + � 

 

 

 

 

 

 

�¯��:ماتریس الحاقی باشد آنگاه ¯�باشد و 3پذیر مرتبه ماتریسی مربعی و وارون �ثابت کنید اگر - 12 =  )نمره 5/1(2|�|

 
 
 

 )نمره 5/2( .دستگاه مقابل را به روش گاوس یا ماتریس وارون حل کنید - 13

�

� + � + � = 6
� − � − � = −4
2� + � − � = 1

� 

 

 

 

 

|��1|پذیر باشد ثابت کنیدماتریسی مربعی وارون �اگر - 14 =
1

|�|
 )نمره 1( .
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  پاسخنامه هندسه تحلیلی پیش

1-  

�⃗ = (2, −1,1)

��⃗ = (1,1,0)    
⟹ ��⃗ + ��⃗ � = (3,0,1)  

�� =
�⃗. ��⃗ + ��⃗ �

��⃗ + ��⃗ �
2 . ��⃗ + ��⃗ � =

6 + 0 + 1

9 + 1
(3,0,1) =

7

10
(3,0,1)  

2-  

|(� + �)  × (2� − �) | = |2� × � − � × � + 2� × � − � × �| = 3|� × �| 

= 3|�| × |�| sin
�

6
= 3 × 6 ×

1

2
×= 27 

  

3-   

� = (2,1,0)

� = (2, −1,4)
�������⃗ = (0, −2,4)            ���⃗ = (1,3,1)  

�������⃗ × ���⃗ = (−14,4, +2) →
      −14� + 4� + 2� = −28 + 4 = −24

−14� + 4� + 2� = −24                

4-   

� = 0 → � + 2 = 0 → � = −2   
� = −1 → −� + 2 = 0 → � = 2

                        

�(2, −2)

�( −1,2)
→ � = �� = √9 + 16 = 5 

(� − 2) 2 + (� + 2) 2 = 25 

   افقیهذلولی  -5

�
2� − � = 0
2� + � = 4

� 

4� = 4 → �
⋰ � = 1
⋱ � = 2          

� + � = 4
1 + � = 4

� = 3
 

�

�
= +2  →    

�

3
= +2  →       � = 6    →

(� − 1) 2

9
−  

(� − 2) 2

36
= 1 
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6-   

�2 − 2� + 1 − 1 + 4� + 9 = 0 

� � � −2
1

+ 4� = −4 → � = −1 

∆= � = � − �    
 � = −2 + 1 = −1

      � = �
� + � = −2 − 1
� = 1                    

�   � = �
−3
  1   

� 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

→زاویه مناسب دوران                                    -7 2� = 90 → � = ���2تعریف نشده  45 =
�

���
=

1

0�0
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�� = ������ − ������

�� = ������ + �′����
�

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧

� =
√2

2
�� −

√2

2
�′

� =
√2

2
�� +

√2

2
�′

� 

 

�
√2

2
�� −

√2

2
�′� �

√2

2
�� +

√2

2
�′� − 1 = 0 

2

4
��2 −

2

4
��2 = 1 →

��2

2
−

��2

2
= 1 هذلولی است           

 

�� = (��� − ���) � = (���) � − (���) � 
 
                                     = ��� − ��� 
                                    = −(��� − ���) = −� پاد متقارن   

9-   

�2 = �
1 2
0 1

� �
1 2
0 1

� = �
1 4
0 1

� 

�
1 4
0 1

� = �
� 2�
0 �

� + �
� 0
0 �

� 〈� + � = 1 → � = −1
2� = 4 → � = 2         

� 

10 -   

� = � + �� = �
1 3 5

−1 0 4
7 8 3

� + �
1 −1 7
3 0 8
5 4 3

� = �
2 2 12
2 0 12
12 12 6

� 
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� = � − �� = �
1 3 5

−1 0 4
7 8 3

� − �
1 −1 7
3 0 8
5 4 3

� = �
0 4 −2

−4 0 −4
2 4 0

� 

� =
1

2
� +

1

2
� = �

1 1 6
1 0 6
6 6 1

� − �
0 2 −1

−2 0 −2
1 +2 0

� = 

�

1 + � � �
� 1 + � �
� � 1 + �

�=�

1 + � + � + � � �
1 + � + � + � 1 + � �
1 + � + � + � � 1 + �

� 

                                         = 1 + � + � + � �

1 � �
1 1 + � �
1 � 1 + �

� 

                                        = 1 + � + � + � �
1 � �
0 1 0
0 0 1

� = 1 + � + � + � 

12 -   

��1 =
1

|�|
�∗ → ��1|�| = �∗ 

                                ���1|�|� = |�∗| 

                                |�|3 ×
1

|�|
= |�∗| → |�∗| = |�|2 

  

�هاي معادلهجواب  - 13 = �و 1 = �و 2 = 3 

14 -  

���1 = � → |���1| = |�| 

                                                  → |�|. |��1| = 1  → |��1| =
1

|�|
 


