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هفَْم تاتع : درس اٍل 

:تِ اسزثاط ّش دٍ هدوَػِ دادُ ضذُ صیش زَخِ وٌیذ 

دس اسزثاط دٍ هدوَػِ دٍم آیا یه ضْش هی زَاًذ ّن صهاى داسای دٍ دهای هخسلف تاضذ ؟ دس اسزثاط دٍ هدوَػِ اٍل آیا یه : سَال 

 ضخع هی زَاًذ ّن صهاى تِ دٍ ٍسصش ػلالِ هٌذ تاضذ ؟ 

هَلفِ اٍل سا هسغیش هسسمل ٍ هَلفِ دٍم سا  ).  داسای هَلفِ ّای اٍل یىساى ًثاضذ هسوایضیساتغِ ای اسر وِ ّیچ دٍ صٍج هشزة  : تاتع

(هسغیش ٍاتسسِ هی ًاهٌذ 

 ًوَداس خیىاًی ، خذٍلی، صٍج هشزثی ، ًوَداس هخسػازی ٍ زَغیفی: ّش زاتغ سا هی زَاى تِ سٍش ّای هخسلفی تیاى وشد 

 ػلی

هحوذ

 زثشیض

 سضر

لن

 فَزثال

 ٍالیثال

 زٌیس

15

20

18
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 تطخیص تاتع 

.صهاًی زاتغ اسر وِ هَلفِ ّای اٍل یىساى ًثاضٌذ ، اگش تَدًذ ، هَلفِ ّای دٍم ًیض یىساى تاضٌذ : صٍج هشزثی (1

.صهاًی زاتغ اسر وِ اص ّش ػضَ هدوَػِ اٍل ، فمظ یه خیىاى خاسج ضَد : ًوَداس خیىاًی  (2

.صهاًی زاتغ اسر وِ ّش خظ ػوَدی ًوَداس سا حذاوثش دس یه ًمغِ لغغ وٌذ : ًوَداس هخسػازی (3

)}ّشگاُ : هثال  , ), ( , ), ( , ), ( , ), ( , )}f a a b a   2 33 2 5 1 3 3 6 36 5 26a b   سا تیاتیذ ؟ زاتغ تاضذ ، 

چٌذ زا اص ًوَداس ّای صیش زاتغ ّسسٌذ ؟  : هثال

 وذام ساتغِ یه زاتغ اسر ؟: هثال 

                  , , , , , , , , , , , , ,f g h       1 2 3 1 3 2 2 2 1 1 3 2 1 4 3 1

 وذام ساتغِ یه زاتغ ًیسر ؟: هثال 

.ساتغِ ای وِ تِ ّش ضخع سٍص زَلذ آى سا ًسثر هی دّذ  (الف

.ساتغِ ای وِ تِ ّش ضخع ًوشُ سیاضی زشم اٍل آى سا ًسثر هی دّذ  (ب

.ساتغِ ای وِ تِ ّش وطَس صتاى سسوی آى سا ًسثر هی دّذ  (ج

.ساتغِ ای وِ تِ ّش والا لیور آى سا ًسثر هی دّذ  (د

A

B

C

1

2
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  توریي  

ّشگاُ .1          , , , , , , , , ,f x y x y  2 2 4 5 2 3 4 xزاتغ تاضذ  5 y2 .سا تیاتیذ  2

 چٌذ زا اص ًوَداس ّای صیش زاتغ ّسسٌذ ؟ .2

  وذام ساتغِ یه زاتغ اسر ؟.3

                  , , , , , , , , , , , , ,f g h        2 1 3 2 4 2 1 4 2 2 1 2 3 1 3 6

  وذام ساتغِ یه زاتغ ًیسر ؟.4

.ساتغِ ای وِ تِ ّش ضخع ػلالِ اٍ تِ هذل خَدسٍ سا ًسثر هی دّذ  (الف

.ساتغِ ای وِ تِ ّش ضخع ٍصى آى سا ًسثر هی دّذ  (ب

.ساتغِ ای وِ تِ ّش اسساى هشوض آى سا ًسثر هی دّذ  (ج

.ساتغِ ای وِ تِ ّش ضْش ًوایٌذُ آى سا ًسثر هی دّذ  (د

 ضاتطِ تاتع: درس دٍم 

 زَلیذ  y وِ دسیافر هی وٌذ یه  xتشخی اٍلاذ یه زاتغ سا هی زَاى تِ غَسذ یه فشهَل ًوایص داد وِ تِ اصای ّش  : ضاتطِ تاتع

.وٌذ 

. هی گَیٌذ « تشد » ٍ تِ هدوَػِ هَلفِ ّای دٍم « داهٌِ » دس یه زاتغ تِ هدوَػِ هَلفِ ّای اٍل : داهٌِ ٍ تشد زاتغ 

سا تِ غَسذ  Bتِ هدوَػِ  Aزاتغ تا داهٌِ 
 

:f A B

f x


. ًوایص هی دٌّذ  

A

B

1
2
3
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.هدوَػِ تشد آًْا سا هطخع وٌیذ . دادُ ضذُ اًذ Aزَاتغ صیش تا داهٌِ : هثال 

   

:
:

) , , , , , ) , , , , ,

g A B
f A B

A Ax
f x x g x

x


    

      
     



2
3

1 11 1 2 2 0 2 2 1 2 013 1 2 2
1

 
 

 

: :
) , , , , ) , , , ,

( )

f A B g A B
A A

g x xf x x

   
     

      
2

13 1 3 2 0 4 3 2 1
1 2 32 1 1

.تا زَخِ تِ خذٍل ّای دادُ ضذُ ضاتغِ ای تشای زاتغ تٌَیسیذ : هثال 

4 32 1 0 5 4 32 1 
81 27 9 3125 16 9 4 1 

6 5 4 32 2  1  0  1  2 

13 11 9 75 6 5 4 32 

.داهٌِ ٍ تشد سا هطخع وٌیذ ٍ دس غَسذ اهىاى یه ضاتغِ تشای ّش ًوَداس تٌَیسیذ : هثال 
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.ًوَداس هخسػازی زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ : هثال 

     

: : :f f f

f x x f x x f x

  

    3 1 2
     

.ضاتغِ زاتؼی سا تٌَیسیذ وِ تِ ّش ػذد عثیؼی ، هشتغ آى هٌْای یه سا ًسثر هی دّذ : هثال 

  توریي  

.هدوَػِ تشد آًْا سا هطخع وٌیذ . دادُ ضذُ اًذ Aزَاتغ صیش تا داهٌِ .1

   

:
:

) , , , , , ) , , , ,

g A B
f A B

A Ax
f x x x g x

x


    

      
     

2

1 11 1 2 2 0 2 2 1 212 2
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: :
) , , , , ) , , , ,

( )

f A B g A B
A A

g x xf x x

   
    

     
23

13 1 3 0 6 4 2 1 0
2 3 22 1

. تا زَخِ تِ خذٍل ّای دادُ ضذُ ضاتغِ ای تشای زاتغ تٌَیسیذ .2

4 32 1 0 5 4 32 1 
64 27 81 0 51 41 3121 11 

6 54 323  2  10  1
6  5  4  3  2 876 5 4 

. ًوَداس هخسػازی زَاتغ صیش سا سسن وٌیذ .3

     

: : :f f f

f x x f x x f x

  

   2 1 2 1
     

. سا ًسثر دّذ 2 ضاتغِ زاتؼی سا تٌَیسیذ وِ تِ ّش ػذد غحیح ، هىؼة آى تِ اضافِ .4

 تاتع خطی ٍ ًوَدار آى: درس سَم 

yّش زاتغ وِ خس اص سادُ ضذى تِ غَسذ  : تاتع خطی mx h   وِ . دس آیذ سا زاتغ خغی هی ًاهٌذm  ٍ ضیة خظh

.ًاهیذُ هی ضَد  (هحل تشخَسد خظ تا هحَس ػشؼ ّا  )ػشؼ اص هثذأ 
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آیا زاتغ خغی .  ٍاحذ تیطسش اص ػشؼ آًْا اسر سا تش حسة ػشؼ آًْا تٌَیسیذ 3ضاتغِ زاتغ هحیظ هسسغیل ّایی وِ عَل آًْا : هثال 

اسر ؟

 آیا زاتغ خغی اسر ؟.  تشاتش ػشؼ آًْا اسر سا تش حسة ػشؼ آًْا تٌَیسیذ 3ضاتغِ زاتغ هساحر هسسغیل ّایی وِ عَل آًْا : هثال 

ضاتغِ زاتغ ّضیٌِ سا تش .  هیلیَى زَهاى ًیاص اسر 2 هیلیَى زَهاى اسر ٍ تِ اصای ّش والای زَلیذی 8ّضیٌِ ثایر زَلیذ والایی : هثال 

  والا چمذس  اسر ؟50آیا زاتغ خغی اسر ؟ ّضیٌِ زَلیذ . حسة زؼذاد زَلیذ تٌَیسیذ 

:ًَضتي هعادلِ خط 

)تا داضسي ضیة ٍ ًمغِ   (الف , )x y1 :    اص خظ هی زَاى هؼادلِ خظ سا تِ غَسذ هماتل ًَضر  1 y m x x y  1 1

)تا داضسي دٍ ًمغِ  (ب , )x y1 1 ٍ ( , )x y2 :  اص خظ ، هی زَاى ضیة خظ سا تِ غَسذ هماتل حساب وشد 2
y y

m
x x






2 1

2 1

 

 . سدس تا فشهَل لثل ٍ اًسخاب یىی اص ایي ًماط ، هؼادلِ خظ سا ًَضر 

هؼادلِ خغی سا تٌَیسیذ وِ اص ًمغِ : هثال  ,1 m تاضذ .  گزضسِ ٍ داسای ضیة  2 2

هؼادلِ خغی سا تٌَیسیذ وِ اص دٍ ًمغِ : هثال    , , , . 2 تگزسد 2 1 8

هؼادلِ خغی سا تٌَیسیذ وِ : هثال    ,f f  1 2 2 سدس همذاس . تاضذ  3 f .سا تیاتیذ  3

دس ایي غَسذ هخسػاذ دٍ ًمغِ اص زاتغ .  هی یاتین  y دس ًظش گشفسِ ٍ دٍ همذاس تشای xدٍ همذاس دلخَاُ تشای : رسن تاتع خطی

.تذسر هی آیذ وِ تا هطخع وشدى آًْا دس دسسگاُ هخسػاذ ٍ ٍغل وشدى ٍ اهسذاد دادى خظ سسن هی ضَد 

.سا سسن وٌیذ  زَاتغ خغی صیش: هثال 
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y x 
2 1
3

y x 2 3

y x


 
1 2
2

y x 3 2

  توریي  

 آیا زاتغ خغی اسر ؟.  تشاتش ػشؼ آًْا اسر سا تش حسة ػشؼ آًْا تٌَیسیذ 3ضاتغِ زاتغ هحیظ هسسغیل ّایی وِ عَل آًْا .1

 ّضاس زَهاى تِ ایي ّضی2ٌِ ّضاس زَهاى اسر ٍ تِ اصای ّش داًص آهَص 20 ٍسٍدی ثاتر یه تاؽ ٍحص تشای اسدٍی داًص آهَصی .2

 داًص آهَص چٌذ 30آیا زاتغ خغی اسر ؟ تِ اصای . ضاتغِ زاتغ ّضیٌِ سا تشحسة زؼذاد داًص آهَصاى تٌَیسیذ . اضافِ هی ضَد 

 زَهاى تایذ خشداخر ضَد ؟

 هؼادلِ خغی سا تٌَیسیذ وِ اص دٍ ًمغِ .3   , , ,  . 1 تگزسد 1 1 5

 هؼادلِ خغی سا تٌَیسیذ وِ .4   ,f f   1 4 2 سدس همذاس . تاضذ  5 f .سا تیاتیذ  0
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.سا سسن وٌیذ   زَاتغ خغی صیش.5

y x 
3 1
5

y x  3

y x


 
1 2
3

تاتع درجِ دٍم ٍ ًوَدار آى : درس چْارم 

yّش زاتغ وِ خس اص سادُ ضذى تِ غَسذ  : (سْوی  )تاتع درجِ دٍم  ax bx c  2  تاضذ سا زاتغ دسخِ دٍم هی ًاهٌذ .( )a  0 

ایي زاتغ چِ. ٍاحذ تیطسش اص ػشؼ آًْا اسر سا تش حسة ػشؼ آًْا تٌَیسیذ 3ضاتغِ زاتغ هساحر هسسغیل ّایی وِ عَل آًْا : هثال 

ًَع زاتؼی اسر؟

yلیور فشٍش والایی تش حسة  زؼذاد فشٍش تِ غَسذ : هثال  x 200 . والا سا تٌَیسیذ xضاتغِ دس آهذ حاغل اص فشٍش . اسر  2

  والا چمذس اسر ؟20چِ ًَع زاتؼی داسین ؟ دس آهذ حاغل اص فشٍش 

y x  4 0
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yسْوی  : رسن تاتع درجِ دٍم ax bx c  2  ّوَاسُ تِ غَسذ          یا             اسر .

:سأس سْوی 
b

x اگش همذاس 
a





2

)سا یافسِ ٍ دسٍى زاتغ لشاس دّین ًمغِ   , )x y   تذسر آهذُ سا سأس سْوی هی ًاهٌذ وِ دس ٍالغ

.دس ضىل         هخسػاذ خاییي زشیي ًمغِ ٍ دس ضىل          هخسػاذ تالازشیي ًمغِ اسر 

آًْا سا  هی یاتین سدس تا داضسي  yدس عشفیي آى دس ًظش گشفسِ ٍ تا خایگزاسی دس زاتغ همذاس  x دٍ همذاس xتشای سسن سْوی اتسذا 

.ایي سِ ًمغِ زاتغ سا سسن هی وٌین 

.هخسػاذ سأس سْوی ّای صیش سا هطخع وشدُ ٍ ًوَداس آًْا سا سسن وٌیذ : هثال 

y x 2 1y x x  22 8 1

y x x  23 y x  
22 1 1

yدس زاتغ : هثال  x x  22 4  زاتغ چمذس اسر ؟ (ووسشیي همذاس  )هیٌیون  3

yاگش زاتغ دس آهذ ضشوسی : هثال  x x


 2
1 30
2

yٍ زاتغ ّضیٌِ آى  x 18 سَد چمذس  (تیطسشیي همذاس  )هاوسیون . تاضذ  40

اسر ؟

a  0 
a  0 
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  توریي  

ایي زاتغ چِ ًَع . تشاتش ػشؼ آًْا اسر سا تش حسة ػشؼ آًْا تٌَیسیذ 4ضاتغِ زاتغ هساحر هسسغیل ّایی وِ عَل آًْا .1

 زاتؼی اسر؟

y لیور فشٍش والایی تش حسة  زؼذاد فشٍش تِ غَسذ .2 x 300  ضاتغِ دس آهذ حاغل اص فشٍش . اسرx والا سا

 والا چمذس اسر ؟50چِ ًَع زاتؼی داسین ؟ دس آهذ حاغل اص فشٍش . تٌَیسیذ 

.هخسػاذ سأس سْوی ّای صیش سا هطخع وشدُ ٍ ًوَداس آًْا سا سسن وٌیذ .3

y x 22 1y x x  22 4 1

y x x  22 y x   
22 2 1

y دس زاتغ .4 x x  2  زاتغ چمذس اسر ؟ (ووسشیي همذاس  )هیٌیون  1

yاگش زاتغ ّضیٌِ آى تِ غَسذ .  زَهاى تِ فشٍش هی سسذ 300یه والا تِ لیور .5 x x  2 50 چٌذ لاهح زَلیذ . تاضذ  200

وٌذ زا تیطسشیي سَد سا داضسِ تاضذ ؟




