
  
  جابرعامري: تهیه کههذه 

  باوي هاي اهواز و دبیر ریاضی شهرستان

www.mathtower.ir  
  1397مهر 

www.mathtower.ir


  

  تابع  :1فصل 
  

  جابر عامري: تهیه کههذه 

  باوي هاي اهواز و دبیر ریاضی شهرستان

www.mathtower.ir  
@mathameri

  

  1397مهر 

www.mathtower.ir


  تبدیل نمودار توابع: درس اول 

  ی و غموديانتـال هاي اؽـ: الؼ  

  انتـال غمودي: ؿسمت اول 

k),(  yx)(xfy 

g

gkxfxg  )()(

kykxfxg   )()(

),( kyx g),(  yxf

gkxfxg  )()(

kykxfxg   )()(

),( kyx g),(  yxf

1: kxfy  )()(xfk

2: kxfy  )()(xfk

)(||:مثال   xxf ],[ 21

3 ||)( xxg1 ||)( xxh



2

 )2ي صؾحه ( 

||)( xxf 

201x

201y

-3 -2 -1 1 2 3

-2

-1

1

2

3

4

x

y

)(xg)(xf

)(xh)(xf



2

 )3ي صؾحه( 

-4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5

-2

-1

1

2

3

4

5

6

x

y

k:نتیجه 

xf)( :1 تمرین

)(xf

2 )()( xfxg

)(xg

)(xf)(xg

f

h

g

1

1

12



2

 )4ي صؾحه ( 

  انتـال اؽـی: ؿسمت دوم 

k),(  yx)(xfy 

g

g)()( kxfxg 

)()()(  xfkkxfkxg 

),(  ykx g),(  yxf

g)()( kxfxg 

)()()(  xfkkxfkxg 

),( kyx g),(  yxf

1: )( kxfy )(xfk

2: )( kxfy )(xfk

2xxf:مثال   )(),[ 22

23)()(  xxg

22)()(  xxh

2xxf )(

202x

404y



2

 )5ي صؾحه( 

-3 -2 -1 1 2 3

-1

1

2

3

4

5

x

y

)(xg)(xf

)(xh)(xf

-6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

8

x

y

f hg



2

 )6ي صؾحه ( 

k:نتیجه

xf)( :2تمرین 

)(xf

)()( 2 xfxg

)(xg

)(xf)(xg

1:توجه  

32:مثال    ||)( xxg)(xf

-8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

x

y

1

1

1

12

g

f



2

 )7ي صؾحه( 

xf)( :3تمرین 

)(xf

12  )()( xfxg

)(xg

)(xf)(xg

xxf  :4تمرین sin)( ],[ 2

1
2
 )sin()(


xxk)sin()(

2


 xxh2 xxg sin)(

  انبساظ و انـباض غمودي: ب 

k),(  yx)(xfy 

g

g)()( xkfxg 

 kyxkfxg  )()(

),(  kyxg),(  yxf

)(xkfy )(xfk

xxf:مثال   )(],[ 40

xxg 3)(

xxh
2
1

)(

1

1

12



2

 )8ي صؾحه ( 

xxf )(

410x

210y

-3 -2 -1 1 2 3 4

-2

-1

1

2

3

4

x

y

hgf

)(xf

410x

630y
g

410x

1
2
10yh



2

 )9ي صؾحه( 

-4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

8

x

y

  :  توجه 

1: 1k)(xkfy )(xfy 

2: 10  k)(xkfy )(xfy 

3: )(xfy )(xfy 

)(xfy )(xfy x

xxf )(xxg )(

-3 -2 -1 1 2 3 4 5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

x

y

f

g

h

f

g

f



2

 )10ي صؾحه ( 

xxf :5تمرین   cos)( ],[ 20

)(xf

xxg cos)( 2

)(xg

)(xf)(xg

  اؽـیانبساظ و انـباض : ج 

k),(  yx)(xfy 

g

g)()( kxfxg 

)()()(  xfkx
k

fx
k

g 
11

),(  yx
k

1
g),(  yxf

)(kxfy )(xf

k

1

2xxf:مثال   )(],[ 12

22 )()( xxg 

2
3
1

)()( xxh 

2xxf )(



2

 )11ي صؾحه( 

102x

104y

-3 -2 -1 1 2 3

-2

-1

1

2

3

4

5

x

y

hgf

x

2
1

01x

104y

g

306x

104y
h



2

 )12ي صؾحه ( 

-6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

x

y

  :  توجه 

1: 1k)(kxfy )(xfy 

2: 10  k)(kxfy )(xfy 

3: )(xfy )( xfy 

)( xfy )(xfy y

xxf )(xxg )(

-4 -3 -2 -1 1 2 3 4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

x

y

f gh

g f



2

 )13ي صؾحه( 

xxf :6تمرین   sin)( ],[ 20

)(xf

xxg 2sin)( 

)(xg

)(xf)(xg

:توجه  

),(  yx)(xfy g

)()( xfxg 23

)()()( 
 xf

x
f

x
g 3

2
23

2


),( 
 y

x 3
2

g),(  yxf

)( xfy 23)(xf

2
1

:توجه  

),(:مثال الؼ     yx)(xfy g

)()( 12  xfxg

)()()()( 
 xfxf

x
f

x
g 




 111
2
12

2
1

),( 
 y

x

2
1

g),(  yxf



2

 )14ي صؾحه ( 

)( 12  xfy)(xf

2
1

ــال ب  ),(:مث  yx)(xfy g

12  )()( xfxg


 yxf

x
f

x
g  11

2
2

2
)()()(

),( 1
2


 y

x
g),(  yxf

12  )( xfy)(xf
2
1

f: 7تمرین 

12  )()( xfxk32  )()( xfxh)()( 12  xfxg

  

  

  

  

  



2

 )15ي صؾحه( 

xfy)(: نتیجه   

k

  نتیجه  ي تبدیلنحوه  تابع جدید

kxfy  )(
kk

kxfy  )(
kk

)(xkfy 
k

10  k

1k

)( kxfy 
kk

)( kxfy 
kk

)(kxfy k

1
10  k

1k



2

 )16ي صؾحه ( 

  :تمرین براي حل 

8: ),( 68)(xfy 

)()( xfxg 2841 )()( xfxg81

)()( 13  xfxg852 )()( xfxg82

215  )()( xfxg86)()( xfxg 383

9: xxf )(

12  xxg )(2xxg  2)(2

xxg  1)(2xxg  2)(2

312  xxg )(2xxg 2)(2

9: xxf cos)( ],[  22

3
2 x

xh cos)( 12  xxg cos)(

10:xy 2xy 2logxy cos

)cos(
2


 xy2
2
 xy log22 1  xy



2

 )17ي صؾحه( 

11: )(xfy 

)( 32  xfy

12: )(xfy ],[ 12),[ 51

1
2
1

 )()( xfxh312  )()( xfxg

  دبیر ریاضی شهرستان هاي اهواز و باوي ،  جابر عامري: تهیه کننده 

:فانال تلكرامی

@mathameri

  :سایت 

www.mathtower.ir

www.mathtower.ir


2

 )18ي صؾحه ( 

   بخش پذیريو تقسیم و  ، توابع یکنوا 3تابع درجه : موددرس 

3

  3توابع چند جمله اي و تابع درجه: ؿسمت اول 

na1a2anana

nايتابع چندجمله

axaxaxaxaxaxf n
n

n
n

n
n  




 1
2

2
2

2
1

1 ...)(  

1cxf )(

baxxf )(

2

cbxaxxf  2)(

3

dcxbxaxxf  23)(

32 1 )()( xxxf 

10)(xf



2

 )19ي صؾحه( 

543232232 333311 xxxxxxxxxxxf  )()()(

5

  : توجه 

1

2

  :1تمرین

||)( 2 xxf31 2  )()( xxf

122  ))(()( xxxxf
15

32
2 




xx

x
xf )(

xxf sin)( 152  xxxf )(

3

3xxf )(

21012x

81018y



2

 )20ي صؾحه ( 

-9 -8 -7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6 7 8 9

-10

-9

-8

-7

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

8

9

x

y

3xxf :2تمرین )(

3xxf :3تمرین )(

xxxxf 33 23 )(13  xxf )(31)()(  xxf

  

  



2

 )21ي صؾحه( 

  توابع یقنوا: ؿسمت دوم 

)(xfy   

)()(;, 212121 xfxfxxDxx f 

)(xfy 

)()(;, 212121 xfxfxxDxx f 

  

  

  

  

)(xfy 

)()(;, 212121 xfxfxxDxx f 

2x1x

)( 1xf

)( 2xf

2x1x

)( 1xf

)( 2xf

2x1x

)( 1xf
)( 2xf



2

 )22ي صؾحه ( 

)(xfy 

)()(;, 212121 xfxfxxDxx f 

)(xfy 

)()(;, 212121 xfxfxxDxx f 

:توجه 

1: 

2: 

3: 

4: fDI 

 :4تمرین

],[ 435],[ 413],[ 101

),[ 46],[ 634],[ 212

2x1x

)( 1xf
)( 2xf

2x1x

)()( 21 xfxf 



2

 )23ي صؾحه( 

-2 -1 1 2 3 4 5 6 7 8

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

x

y

)(][: 5 تمرین 1 xxf  

  :حل

1 ][)( xxf  

 )()(][][][][ 21212121 11 xfxfxxxxxx  

: 6تمرین

23  xy12  xy

  :حل

  )()( 21
12112121 2211 xfxfxxxx xx

 )()( 21212121 232333 xfxfxxxxxx



2

 )24ي صؾحه ( 

 :توجه  

:مثال 
x

xf
1

)(}{0R

-7 -6 -5 -4 -3 -2 -1 1 2 3 4 5 6 7

-6

-5

-4

-3

-2

-1

1

2

3

4

5

6

7

x

y

),( 0

),( 0

}{],[ 011 

],[ 11

: 7تمرین

12: مثال  xy23  xy

  



2

 )25ي صؾحه( 

 : براي حلتمرین

8: 

xxf  13 )(321  ||)( xxf

||||)( xxxf  1141062
2  xxxf )(

9: 














12
124

2

2

2

xx

x

xx

xg )(








12
12

x

xx
xf )(

10: fgh

f

g

h

11  :

xxh 2log)( xxg  2)(xxf  2)(



2

 )26ي صؾحه ( 

12: 12 3  )()( xxf

f3xy 

f1f

1f

13: 

14:   

f

f

15:fggf 

gf 

16 :  

fba)()( bfaf 

ba 

)log()log( 321  xxx

17 :  

fba)()( bfaf 

ba 

64
1

2
1 23 x)(x



2

 )27ي صؾحه( 

   و بخش پذیري چندجمله اي هاتـسیم: ؿسمت سوم 

)(xA)(xB)(xA

)(xB

xB)(xA)(: لي اومرحله

: مي دومرحله

: مي سومرحله

:ي چهارممرحله

: توجه

: مثال

)()( 2532 15333 xxxxx 

)(xA )(xB

)(xR

)(xQ...



2

 )28ي صؾحه ( 

  

  

: 17 تمرین

)()( 3152  xxx1

)()( 11423 32  xxxx2

)()( xxxx  2715 243

)()( 11 235  xxx4

)()( yxxyyyxx  2323 25

k223 18تمرین  kxx2x6

   تـسیميؿطیه

)(xA)(xB

)()()()( xRxBxQxA 

))(deg())(deg( xBxR 

  

  

  

)(xA )(xB

)(xR

)(xQ...

5333 235  xxxx 12 x

3
2

5
x

x

x


x
x

x 22
2

3


33
2

2




x

x

35 xx  

5332 23  xxx
xx 22 3

 

53 2  xx
33 2
  x

2x

323  xx



2

 )29ي صؾحه( 

:مثال 

)()( xxxx  21623

161632123 232232  xxxxxxxxxx ))((

19k12تمرین  kxx1x5

k243: 20تمرین 2  xxxxkx  23 2

1x

  بخش پذیري در چند جمله اي ها 

)(xA)(xB

)(xA)(xB2

)()()( xBxQxA 

xxxx: 21تمرین 75653 234 53 x

234: 22تمرین 25  xxx1x

k24: 23تمرین 2  kxx1x

2)(xB)(xA

1623  xxx 2x

2
3

x
x

x




x
x

x 33 2


23 2xx  

163 2  xx
xx 63 2

 

1

xx 32 

)(xA )(xB

)(xR

)(xQ...



2

 )30ي صؾحه ( 

  نکات تکمیلی تقسیم

)(xPax 

)()()()( xRaxxQxP 

ax 

)()()()()()( aRaPaRaaaQaP 

0

)(xPax )(aP

453 :24تمرین 2  xx1x

352 :25تمرین 28  xxx1x

xPbax)( :26تمرین 0a

)()()()( xRxQbaxxP 

)()()()( xRxQ
a

b
xaxP 

)()()()(
a

b
R

a

b
Q

a

b

a

b
a

a

b
Pa

b
x

 



0

)()(
a

b
R

a

b
P 

)(xPbax bax 

)(xP

xPbax)(:نتیجه  )(
a

b
P 

5324 :27تمرین 23  xxxxP )(32 x

  

)(xP ax 

)(xR

)(xQ...



2

 )31ي صؾحه( 

  :تمرین براي حل 

28 :823 2  xx2x

29: m22  mxxxP )(3x

30: 164  xxP )(2x

31 :23  xxxP )(12 x

32: ba123  bxaxx2x1x

  مػرؽی چند اتحاد دیكر: ؿسمت چهارم 

))(( axaxax  22

))(( 2233 aaxxaxax 

44 :33تمرین  ax ax 

))(( 322344 axaaxxaxax 

nnn:نتیجه  yx yx 

)...)(( 1221   nnnnnn yxyyxxyxyx

: 34تمرین 

15 x

646 x



2

 )32ي صؾحه ( 

n: 35تمرین 

)...)(( 1221   nnnnnn yxyyxxyxyx

yy

))()(...)())((()( 1221   nnnnnn yyxyxxyxyx

n1n

)...)(( 1221   nnnnnn yxyyxxyxyx

 :36 تمرین

1287  xA

777 2128  xxA

))()()()()()()(( 6542332456 2222222  xxxxxxx

))(( 6432168422 23456  xxxxxxx

n: 37تمرین 

)...)(( 1221   nnnnnn yxyyxxyxyx

yy

))()(...)())((()( 1221   nnnnnn yyxyxxyxyx

n1n

)...)(( 1221   nnnnnn yxyyxxyxyx

2x :38تمرین

164  xA



2

 )33ي صؾحه( 

an :توجه

)....)(( 111 24321   aaaaaaaa nnnnn

  :مثال 

))(( 111 234567  xxxxxxxx

n

)....)(( 111 24321   aaaaaaaa nnnnn

  :مثال 

))(( 111 234567  xxxxxxxx

:مثال 

37 xxA 

حل 

))(()( 111 2334337  xxxxxxxxxA  

  :تمرین براي حل 

39 : 16 x1x

40: 16 x1x

41: 325 x2x

42: 

 61 x3 55 yx1

 55 32yx4 44 yx2



2

 )34ي صؾحه ( 

  دبیر ریاضی شهرستان هاي اهواز و باوي ،  جابر عامري: تهیه کننده 

:فانال تلكرامی

@mathameri

  :سایت 

www.mathtower.ir

www.mathtower.ir

	Microsoft Word - 0
	Microsoft Word - darse1
	Microsoft Word - darse2

