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 فصل سوم

 

 

 چند ضلعی ها            

 توازی و تعامد                                                       

 اچهار ضلعی ه                هندسه                            

 زاویه خارجی و داخلی                

                                                         

  

 

 

اهام ػلی )ع( هی فرهایذ: اگر بردبار ًیستی خَد را بردبار ًشاى بذُ زیراکوتر کسی است کِ خَد 
 را شبیِ گرٍّی کٌذ ٍ سراًجام یکی از آًْا ًشَد.
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        َّالحق                                        فرزاًگاى                                                                                                                            

... سخت زندگی کرد و سخت جان داد... یا حسین  8ریاضی  !سلام بر شهیدی که برای برپایی دین خدا

 فصل سَم                                                                                                                                               

 ٞٙذسٝ فػُ سْٛ ضبُٔ چٙذ ثخص اسز.

سد داضشٝ ثبضٙذ سا ٤ه ثخص اَٚ چٙذ ضّؼ٣ ٞب... ٞش خظ ضىسشٝ ثسشٝ ثٝ ضشع٣ وٝ اضلاػص فمظ دس سأس ٞب ثشخٛ

 چٙذ ضّؼ٣ ٣ٔ ٤ٌٛٙذ.

 

 ٞسز   ٞسز   ٥٘سز  

 ٕٞٝ ضّؼٟب٤ص ثب ٞٓ ٚ ٕٞٝ صا٤ٚٝ ٞب٤ص ٥٘ض ثب ٞٓ ثشاثش٘ذ. : چٌذ ضلؼی هٌتظن

                                                 

 دسخٝ وٕشش اسز. 180ٞش ٤ه اص صا٤ٚٝ ٞب٤ص اص  ← چٌذ ضلؼی هحذب یا کَش

                                                        دس ٤ه عشف خظ ٣ٔ افشذ.̋ ذ ضّؼ٣ دل٥مبٞش ٤ه اص ضّغ ٞب٤ص سا أشذاد د٣ٞ چٙ ًشاًِ ّای دیگر :
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 دسخٝ ثضسٌشش اسز. 180حذالُ ٤ى٣ اص صا٤ٚٝ ٞب٤ص اص  ← چٌذ ضلؼی هقؼر )کاٍ(

 اٌش ٤ى٣ اص ضّغ ٞب٤ص سا أشذاد د٥ٞٓ چٟبس ضّؼ٣ دس دٚ عشف فمظ لشاس ٣ٔ ٥ٌشد. : ًطاًِ دیگر

 ضّؼ٣ ٔمؼش حذالُ ٤ه ضّغ ثب ٤ٚژ٣ٌ ثبلا ٚخٛد داسد. nش *دس ٞ

 

 

 

      

 ضلؼی هحذب دارین : nترای ّر 

n)ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ داخ٣ّ ;  (1 ) 2 180 

 360ضّؼ٣ ;  nٔدٕٛع صٚا٤ب٢ خبسخ٣ ٞش  (2

← ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثشاثش  nٞش صا٤ٚٝ داخ٣ّ  (3
(n )

n

 2 180
 

 ← ظٓ ثشاثششؼ٣ ٔٙضّ nٞش صا٤ٚٝ خبسخ٣  (4
n

360
 

  ← ظٓ ثشاثششضّؼ٣ ٔٙ nٞش صا٤ٚٝ ٔشوض٢  (5
n

360 

 ٞش صا٤ٚٝ ٔشوض٢ ضىُ ٞب٢ ٔٙشظٓ ص٤ش سا ث٤ٛٙس٥ذ.( مثال 

 

 

     360
6

            
360

90
4

      360 5 72 
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 ؟؟ ←ضّؼ٣ دِخٛاٜ ثشاثش اسز ثب  nسؼذاد لغشٞب٢ ٞش  (6

 سا 6ِغفب خٛدر ث٤ٛٙس خٛاة                                 

 

 ٞش صا٤ٚٝ داخ٣ّ ٤ه  تمرین :n  دسخٝ اسز. 144ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثشاثشn ؟ ساٜ حُ؟ 

n)درجِ هی تَاى رسن کرد چرا؟  95زاٍیِ  1ضلعی هٌظن حذاکثر  n*در ّر  ) 4 

ثبضذ ٔدٕٛع  90صا٤ٚٝ  4 ،̋ضّؼ٣ ٔثلا ٣ٔ5 ثبضذ. اٌش دس ٤ه  360ضّؼ٣  nخٛاة : ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ خبسخ٣ ٞش 

  ضذٜ ٚ د٤ٍش صا٤ٚٝ ا٢ ثشا٢ دٙد٣ٕ ٣ٕ٘ ٔب٘ذ. 360سب  4صا٤ٚٝ ٞب٢ خبسخ٣ آٖ 

 تقارى ًسثت تِ یک ًقطِ 

 لش٤ٙٝ ٢ ٞٓ ٞسشٙذ.   o٘سجز ثٝ ٘مغٝ  A ٚAدٚ ٘مغٝ ٢ ،ثبضذ AAٚسظ دبسٜ خظ oاٌش ٘مغٝ 

*A  ٝٙسا لش٤A ٝ٣ٔ ٤ٌٛٙذ ٘سجز ثo                                                   

ٞشٌبٜ ٘مغٝ ا٢ دسٖٚ ٤ه ضىُ ٤بفز ضٛد ثٝ عٛس٢ وٝ لش٤ٙٝ ٞش ٘مغٝ اص ضىُ ٘سجز ثٝ  : هرکس تقارى یک ضکل

 ثٝ آٖ ٔشوض سمبسٖ ٣ٔ ٤ٌٛٙذ. ،س٢ٚ خٛد ضىُ ث٥فشذ ،آٖ

 *ٞش فشد ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ٔشوض سمبسٖ ٘ذاسد 

 *ٞش صٚج ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ٔشوض سمبسٖ داسد.

 ٔسشغ٥ُ ٔشوض سمبسٖ داس٘ذ. ،ِٛص٢ ،*ٔشٛاص٢ الاضلاع 

 ثٝ ٞش ضىُ سٛخٝ وٗ

 

 

 

می توانی با الگویابی بدست 

آوری یادت باشد دلیلش را هم 

 می خواهم!
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 ضىُ ص٤ش سا عٛس٢ وبُٔ و٥ٙذ وٝ ٘مغٝمثال )o .ٔشوض سمبسٖ آٖ ضىُ ضٛد 

,حُ : اص سٝ سأس ,C B A ٝثo ٜٚغُ وشد 

A،B ٚCثٝ ا٘ذاصٜ خٛدش أشذاد ٣ٔ د٥ٞٓ سب  ٓسا ث٥بث٥ 

دٚ ٘مغٝ ا٢ ،ثبضذ AAػٕٛد ٔٙػف دبسٜ خظ d: اٌش خظ  تقارى ًسثت تِ یک خط

A ٚA  ٘سجز ثٝ خظd ٝٙ٢ ٤ىذ٤ٍش٘ذ. لش٤  

 

 

 سسٓ و٥ٙذ. dلش٤ٙٝ ضىُ ٔمبثُ سا ٘سجز ثٝ ٔحٛس 

 ػٕٛد٢ سسٓ ٣ٔ و٥ٙٓ ٚ ثٝ ا٘ذاصٜ ٢ خٛدش dحُ : اص ٞش ٘مغٝ ثش خظ 

 ادأٝ ٣ٔ د٥ٞٓ.

 

 

 : خغ٣ اسز وٝ ضىُ سا ثٝ دٚ لسٕز ٔسب٢ٚ ٚ لبثُ ا٘غجبق سمس٥ٓ ٣ٔ وٙذ. هحَر تقارى یک ضکل

 اسد.ٔحٛس سمبسٖ د nضّؼ٣ ٔٙشظٓ  n*ٞش 

 

 ٔحٛس سمبسٖ ٞش ضىُ سا سسٓ وٗ.

 ٔسشغ٥ُ ................. ٔحٛس سمبسٖ داسد. ٔشثغ ................ ٔحٛس سمبسٖ داسد.

 دا٤شٜ ..................... ٔحٛس سمبسٖ داسد. ٔشٛاص٢ الاضلاع ............ ٔحٛس سمبسٖ داسد.

 وٝ ٔشوض سمبسٖ داسد أب ٔحٛس سمبسٖ ٘ذاسد............. ِٛص٢ .................... ٔحٛس سمبسٖ داسد. ضى٣ّ
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 *ٔحٛس سمبسٖ ٤ه صا٤ٚٝ ٕٞبٖ ٥ٕ٘سبص صا٤ٚٝ ٣ٔ ثبضذ.

 دسخٝ ٔشوض٢ ٥٘ض ٣ٔ ٘بٔٙذ. 180*سمبسٖ ٔشوض٢ ٘سجز ثٝ ٤ه ٘مغٝ سا دٚساٖ 

 دسخٝ ٔشوض٢ ضىُ ٚاسٚ٘ٝ ٣ٔ ضٛد. ص٤شا ٥٘ٓ دٚس دس غفحٝ ٣ٔ چشخذ. 180دس دٚساٖ 

  دٚساٖ ٞٓ ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد. 180دٚ ثبس  *ٞش ضىُ سا

  دسخٝ دٚساٖ د٥ٞٓ ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد. 360*ٞش ضىُ سا 

 دسخٝ د٥ٞٓ ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد.  90دٚساٖ  ،ثبس 4*ٞش ضىُ سا 

 ّٝ ٣ٔ ثبضذ.ٚخٛد داسد وٝ اص سٕبْ ٌٛضٝ ٞب٢ ثٝ ٤ه فبغ oضّؼ٣ ٔٙشظٓ ٘مغٝ ٢ ثٙبْ  nدس ٞش 

ضّؼ٣ ٚغُ و٥ٙٓ صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔسب٢ٚ ا٤دبد ٣ٔ ضٛد وٝ ٞش وذاْ اص عش٤ك nثٝ ٌٛضٝ ٞب٢  oاٌش اص
n

ٔحبسجٝ ٣ٔ  360

  ضٛ٘ذ.

 

 ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد. ،oحَٛ ،60... ٔضبسة ،180 ،120 ، 60ضّؼ٣ ٔٙظٓ ثؼذ اص دٚساٖ 6* 

 ٔشوض سمبسٖ آٖ ٥٘ض ٣ٔ ثبضذ. oدسخٝ ٞٓ ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد دس 180ضّؼ٣ دس دٚساٖ  6*

 ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد. oٚ ٔضبسة آٖ ح72َٛضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثؼذ اص دٚساٖ       5 *                 

 ٔشوض سمبس٘ص ٥٘سز.  oدسخٝ ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٕ٘ ضٛد دس 180ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثؼذ اص  5

ٚ ٔضبسة آٖ ثش خٛدش  45ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثؼذ اص ٣ٔ8 ضٛد. دس ٞش  45ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ٞش صا٤ٚٝ ٔشوض٢  8*دس ٞش  

 ٔشوض سمبس٘ص اسز. oدسخٝ ٥٘ض ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد. دس 180ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثؼذ اص  8 ←٣ ضٛد.ٔٙغجك ٔ

 

 

بر خودش منطبق می  ،درجه حولمتنظم بعد از هر دوران  ّؼ٣ض nهر                  
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 (       چند ضلعی ها3تمرین های فصل )

 وبُٔ و٥ٙذ. (1

 ؼ ٔٙظٓ................. دسخٝ ٣ٔ ثبضذ. 8ا٘ذاصٜ ٢ ٞش صا٤ٚٝ داخ٣ّ  -

 ........... ٣ٔ ٤ٌٛٙذ.ثٝ ٞش خظ ضىسشٝ ٢ ثسشٝ ......... -

 ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثشاثش.............. اسز. 10ٞش صا٤ٚٝ خبسخ٣  -

 ضّؼ٣ ثشاثش.............. اسز. 20ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ خبسخ٣  -

 ثشاثش ػذد............... ٣ٔ ثبضذ. n ،٣ٔ ثبضذ 18ضّؼ٣ ٔٙشظٓ  nصا٤ٚٝ خبسخ٣ ٤ه  -

 سا٢..................... لغش اسز.ضّؼ٣ دا nاسز  45ضّؼ٣ ٔٙشظٓ  nصا٤ٚٝ خبسخ٣ ٤ه  -

 اسز. اص ٞش سأس آٖ................ لغش ٣ٔ ٌزسد. 144ضّؼ٣ ٔٙشظٓ  nصا٤ٚٝ داخ٣ّ ٤ه  -

 چٟبس ضّؼ٣ وٝ ٔحٛس سمبسٖ داسد أب ٔشوض سمبسٖ ٘ذاسد...................... ٘ب٥ٔذٜ ٣ٔ ضٛد. -

 .................... ٘ب٥ٔذٜ ٣ٔ ضٛد.چٟبس ضّؼ٣ وٝ ٔشوض سمبسٖ داسد أب ٔحٛس سمبسٖ ٘ذاسد. -

 ٔحٛس سمبسٖ داسد أب ٔشوض سمبسٖ ٘ذاسد...................... ٘ب٥ٔذٜ ٣ٔ ضٛد. 5ضى٣ّ وٝ  -

  ثش خٛدش ٔٙغجك.............................. oدسخٝ حَٛ 72ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ثب دٚساٖ  ٤5ه  -

 ثش خٛدش ٔٙغجك ٣ٔ ضٛد؟ چشا؟ ،دسخٝ حَٛ ٔشوض سمبس٘ص 108ؼذ اص دٚساٖ آ٤ب ٤ه دٜ ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ث (2

  

شٙظٓ ٚ ٤ه  ٤6ه  (3 ش وذاْ  4ضّؼ٣ٔ  ،  دٚساٖدس  ضّؼ٣ٞ  َ ٔشوض سمبس٘طبٖ ٛ٘ذ؟ب٢ٞ چٙذ دسخٝ حٛ ٔٙغجك ٣ٔ ض  ثشخٛد 

 60 30  45 180اسز؟ چشا؟ ثب وذاْ دٚساٖ ص٤ش ثشاثش  oضّؼ٣ ٔٙشظٓ حَٛ 5دسخٝ ا٢ ٤ه  246دٚساٖ  (4
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  دٚساٖ د٥ٞذ.، ضىُ ص٤ش سا ثب دٚساٖ خٛاسشٝ ضذٜ (5

  

  

 دسخٝ سبػز ٚاس ثٝ چٝ غٛسر ٣ٔ ضٛد. 90ثبس دٚساٖ  2015ضىُ ص٤ش دس اص  (6

 

 

 

  دسخٝ ثٝ چٝ غٛسر ٣ٔ ضٛد. 180ثبس دٚساٖ  1393ثؼذ اص ضىُ ص٤ش  (7

 ٔشوض سمبسٖ ٞسز. oدس وذاْ ضىُ (8

 

 

 

 حشٚف٣ سا ث٤ٛٙس٥ذ وٝ ٕ٘بد آٟ٘ب ٔشوض سمبسٖ داضشٝ ثبضذ؟، اص حشٚف لاس٥ٗ ثضسي (9

 ة( حشٚف٣ وٝ ٔحٛس سمبسٖ داس٘ذ سا ث٤ٛٙس٥ذ.

 سسٓ و٥ٙذ. oٝ ٘مغٝ( لش٤ٙٝ ٞش ضىُ سا ٘سجز ث10

   

 

 

 

 

دسخٝ سبػز ٚاس 90 سبػز ٚاس غ٥ش دسخٝ 90   

A          B  

D          C 

A       B  

D       C 
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 سسٓ و٥ٙذ. dلش٤ٙٝ ٞش ضىُ سا ٘سجز ثٝ خظ (11

 

 

 

 ضّؼ٣ اص ٞش سأس آٖ چٙذ سب لغش؟ وُ لغشٞب 12دس ٤ه ( 12

 لغش ثٍزسد، ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ داخ٣ّ آٖ چٙذ دسخٝ اسز؟ 8ضّؼ٣  ٤nه ( اٌش اص ٞش ٌٛضٝ 13

 ثبضذ ٞش صا٤ٚٝ خبسخ٣ آٖ چٙذ دسخٝ اسز؟ ٣20 ٔٙشظٓ ضّؼ n( اٌش سؼذاد لغشٞب٢ ٤ه 13

 ضّؼ٣ ٔٙشظٓ؟ 20( ٞش صا٤ٚٝ ٔشوض٢ 14

 ضّؼ٣ چٙذ لغش؟ nدسخٝ ثبضذ، آٖ  45ضّؼ٣ ٔٙشظٓ  n( اٌش صا٤ٚٝ ٔشوض٢ ٤ه 15

 ( ٞش صا٤ٚٝ داخ٣ّ آٖ؟16

 ( ٞش صا٤ٚٝ خبسخ٣ آٖ؟17

 وض٢ آٖ؟٣ٔ ثبضذ. ٞش صا٤ٚٝ ٔش 135ضّؼ٣ ٔٙشظٓ  nٞش صا٤ٚٝ داخ٣ّ ٤ه  (18

 ٣ٔ ثبضذ. اص ٞش سأس آٖ چٙذ لغش؟ 108ضّؼ٣  n( ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ داخ٣ّ ٤ه 19
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 تخص دٍم : تَازی
 

 ذتَازی ٍ تؼاه

d ٚdدٚ خظ  ٓٔٛاص٢ ٞسشٙذ ٚ ٣ٔ ٤ٛ٘س٥d d  

 ٔشمبعغ ٞسشٙذ ٚ ٣ٔ ٤ٛ٘س٥ٓ   L ٚLدٚ خظ

dثش ٞٓ ػٕٛد ٞسشٙذ ٚ ٣ٔ ٤ٛ٘س٥ٓ d2  ٚd1دٚ خظ d1 2 

 

 اٌش خغ٣ چٙذ خظ د٤ٍش سا دس ٘مبط خذا اص ٞٓ لغغ وٙذ ثٝ آٖ خظ ٔٛسة ٣ٔ ٤ٌٛٙذ. : خط هَرب

 ٔٛسة اسز. Lغ وشدٜ اسز دس سٝ خظ د٤ٍش سا دس سٝ ٘مغٝ خذاٌب٘ٝ لغ Lدس ضىُ خظ 

d1 ٚdلاصْ ٥٘سز سٝ خظ  2 ٚd       .ٔٛاص٢ ثبضٙذ 3

 

 ٔٛسة ٥٘سز. Lدٚ خظ د٤ٍش سا دس ٘مغٝ ٔطششن لغغ وشدٜ دس  Lدس ضىُ ص٤ش 

 

صا٤ٚٝ ثبص ثشاثش:                                                         4صا٤ٚٝ سٙذ ٚ ثشاثش ٚ  4صا٤ٚٝ ا٤دبد ٣ٔ ضٛد.  8 اٌش خظ ٔٛسث٣ دٚ خظ ٔٛاص٢ سا لغغ وٙذ قضیه :*

ˆ ˆ ˆ ˆ

ˆ ˆˆ ˆ

A A B B

B B A A

  

  

1 3 1 3

2 4 2 4

 

ˆ*٤ه صا٤ٚٝ ثبص ٚ ٤ه صا٤ٚٝ سٙذ ٔىُٕ ٞٓ ٞسشٙذ.    ˆ ˆ ˆ, ,..A A A B   1 2 1 4180 180                                         
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*B̂1 ٚÂ3 .سا دٚ صا٤ٚٝ ٔشجبدَ داخ٣ّ ثشاثش ٤ٌٛٙذ  

 )هؼرٍف تِ اغَل اقلیذض( اغَل تَازی

  ( دٚ خظ ػٕٛد ثش ٤ه خظ ثب ٞٓ ٔٛاص٢ ا٘ذ.     1اغُ 

 ضذ ثش د٤ٍش٢ ٥٘ض ػٕٛد ٣ٔ ضٛد. ػٕٛد ( اٌش خغ٣ ثش ٤ى٣ اص دٚ خظ ٔٛاص2٢اغُ 

 

 

 ( دٚ خظ ٔٛاص٢ ثب ٤ه خظ خٛدضبٖ ثب ٞٓ ٔٛاص٢ ا٘ذ.   3اغُ 

      

 ( اص ٤ه ٘مغٝ خبسج خظ فمظ ٤ه خظ ٔٛاص٢ ثب آٖ ٣ٔ سٛاٖ سسٓ وشد.4اغُ 

 

 ( اص ٤ه ٘مغٝ خبسج خظ فمظ ٤ه خظ ػٕٛد ثش آٖ ٣ٔ سٛاٖ سسٓ وشد.5اغُ 

 

 تمرین توازی و تعامد و چند ضلعی

 ا ث٤ٛٙس.٘ش٥دٝ ٞش اسشٙشبج سٚثشٚ س (1

 

  

d1 

d2 
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 دٚ خظ ػٕٛد ثش ٤ه خظ ثب ٞٓ............... (2

 اٌش خغ٣ ثش ٤ى٣ اص دٚ خظ ٔٛاص٢ ػٕٛد ثبضذ ثش د٤ٍش٢ ٥٘ض.................

 دٚ خظ ٔٛاص٢ ثب ٤ه خظ خٛدضبٖ ثب ٞٓ.................

 خّٕٝ ص٤ش سا ثٝ غٛسر س٤بض٣ ث٤ٛٙس٥ذ. (3

  ٍش٢ ٥٘ض ػٕٛد اسز.اٌش خغ٣ ثش ٤ى٣ اص دٚ خظ ٔٛاص٢ ػٕٛد ثبضذ ثش د٤

 

 ػجبسر س٤بض٣ ص٤ش سا ثٝ غٛسر ولا٣ٔ ث٤ٛٙس. (4

  

dدس ضىُ (5 d   .صا٤ٚٝ ٞب٢ خٛاسشٝ ضذٜ سا ثٝ دسز آٚس٤ذ 

 

 

 

 

 ̂                                                                                                              

 ̂                                                                       ̂   ̂=                                   

 

 دس ٞش ضىُ ص٤ش ٔمبد٤ش ٔدَٟٛ سا ثٝ دسز آٚس٤ذ. (6
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 ؼ ٔٙشظٓ   8                     

 

                     

 

dدس ضىُ  (7 d   ٚAB  ٥ٕ٘سبصB̂  ٚAC ٥ٕ٘سبصĈ .٣ٔ ثبضذ. ثبثز و٥ٙذÂ  90 

 

 

 ذ لغش ٣ٔ ٌزسد؟٣ٔ ثبضذ. اص ٞش سأس آٖ چٙ 170سؼذاد لغشٞب٢ ٤ه چٙذ ضّؼ٣ ٔحذة (8

 

 ضذٜ اسز. چٙذ ضّغ داسد؟ 190ٔدٕٛع سؼذاد لغشٞب ٚ ضّغ ٞب٢ ٤ه چٙذ ضّؼ٣ ٔحذة ثشاثش  (9

 

 ضّؼ٣ ٔمؼش سٝ ٘طب٘ٝ ٚخٛد داسد؟ ث٤ٛٙس٥ذ. nثشا٢ سطخ٥ع  (10

 

 دسخٝ ٣ٔ سٛاٖ سسٓ وشد چشا؟ 60ضّؼ٣ ٔحذة حذاوثش چٙذ صا٤ٚٝ  nدس ٤ه  (11
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3دس غفحٝ ضغش٘د٣ ٤ه ٔسشغ٥ُ (12 سا سشس٥ٓ وٗ حبَ ثذٖٚ خظ وص ٚ ٥ٌ٘ٛب ػٕٛد  ACسسٓ وشدٜ ٚ لغش 5

 سا سسٓ وٗ ٚ سٛض٥ح ثذٜ! ACٔٙػف

 

 

  سا سٛض٥ح ثذٜ! ثذٖٚ خظ وص ٚ ٚسب٤ُ سشس٥ٓ.... dدس غفحٝ ضغش٘د٣ ٔمبثُ سٚش سشس٥ٓ خظ ػٕٛد ثش خظ  (13

 

 

 

 

 سا سٛض٥ح ثذٜ! ثذٖٚ ٚسب٤ُ سشس٥ٓ..... dثُ سٚش سشس٥ٓ خظ ٔٛاص٢ ثب خظ دس غفحٝ ٔمب (14
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 چْار ضلؼی ّا

  .چٟبس ضّؼ٣ اسز وٝ اضلاع آٖ دٚ ثٝ دٚ ٔٛاص٢ ٞسشٙذ :هتَازی الاضلاع

  ADǁBC ٚ ABǁDC   

 ٍیصگی ّای هتَازی الاضلاع

 اضلاع ٔمبثُ دٚ ثٝ دٚ ثب ٞٓ ثشاثش٘ذ. -

 ثش٘ذ.صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔمبثُ ثشا -

 صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔدبٚس ٔىُٕ ا٘ذ. -

 لغشٞب ٔٙػف ٤ىذ٤ٍش٘ذ. -

 ثبثز و٥ٙذ دس ٔشٛاص٢ الاضلاع صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔدبٚس ٔىُٕ ا٘ذ.:  قضیه

B D 1  فشؼ :  AC ǁ BD  و  AB ǁ DC           حىٓ:  180

B D  1 180  B D2  B B 2 1 180 

 ثبثز و٥ٙذ دس ٔشٛاص٢ الاضلاع لغشٞب ٔٙػف ٤ىذ٤ٍش٘ذ. قضیه :

 ٔشٛاص٢ الاضلاع : فشؼ

Bo oc ٚAo oD ٓحى : 

ABٔشٛاص٢ الاضلاع                                                                CD  

  ,Ao oD Bo oc                        BC          ٔٛسة            B C 1 1       ,o AB oc D
 

                

       AD            ٔٛسة            A D 1 1 

 



 

   58 
 

 دّقاى                     ٌذسِ                                                  ّ -َمسفصل 

 دسخٝ داسد. 90صا٤ٚٝ  4چٟبس ضّؼ٣ اسز وٝ  : هستطیل

   دسخٝ داسد. 90ٔشٛاص٢ الاضلاػ٣ اسز وٝ ٤ه صا٤ٚٝ + 

 خبغ٥ز ٔشٛاص٢ الاضلاع سا داسد. 4+ ٔسشغ٥ُ ٘ٛػ٣ ٔشٛاص٢ الاضلاع اسز ٚ 

 ٍیصگی هستطیل

 لغشٞب ثب ٞٓ ثشاثش٘ذ. -

 

 ضّغ ثشاثش داسد. 4چٟبس ضّؼ٣ اسز وٝ  : لَزی

 الاضلاػ٣ اسز وٝ دٚ ضّغ ٔدبٚسش ثشاثش٘ذ. * ٔشٛاص٢

 خبغ٥ز ٔشٛاص٢ الاضلاع سا داسد. 4* ِٛص٢ ٘ٛػ٣ ٔشٛاص٢ الاضلاع اسز ٚ 

 ٍیصگی لَزی 

 لغشٞب ثش ٞٓ ػٕٛد٘ذ. -

 لغشٞب ٥ٕ٘سبص صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔمبثُ ا٘ذ. -

 ثبثز و٥ٙذ دس ِٛص٢ لغشٞب ٥ٕ٘سبص صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔمبثُ ا٘ذ. قضیه :

C C1 2     ٍA A1  حىٓ        ِٛص٢ : فشؼ:  2

   ACٔطششن                                                  AC 

 C C1 2  ٚ  A A1    AB         ِٛص٢                  2 AD   AD C ABC
 

 

   BCِٛص٢                                                     DC 

 دسخٝ داسد. 90صا٤ٚٝ  4ضّغ ثشاثش ٚ  4چٟبس ضّؼ٣ اسز وٝ  : هرتغ

 دسخٝ داسد. 90ضّغ ٔدبٚس ثشاثش ٚ صا٤ٚٝ  2ٔشٛاص٢ الاضلاػ٣ اسز وٝ * 

AC=BD 
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 دسخٝ داسد. 90* ِٛص٢ اسز وٝ ٤ه صا٤ٚٝ ٢ 

 * ِٛص٢ اسز وٝ لغشٞب٤ص ثشاثش٘ذ.

 ٔسشغ٣ّ٥ اسز وٝ دٚ ضّغ ٔدبٚسش ثشاثش٘ذ. ،* ٔشثغ

 ٍیصگی هرتغ

 لغشٞب٤ص ػٕٛد ٚ ٔٙػف ٚ ثشاثش٘ذ. -

ٔشثغ ٥٘سز ص٤شا سٕبْ ٤ٚژ٣ٌ ٞب٢ ٔشثغ سا  ،ص٤شا سٕبْ ٤ٚژ٣ٌ ٞب٢ ِٛص٢ سا داسد أب ِٛص٢ *ٔشثغ ٘ٛػ٣ ِٛص٢ اسز

 ٘ذاسد.

 ِٛص٢ اسز؟ خ٥ش ٕٔىٗ اسز ضجٝ ِٛص٢ ٤ب وب٤ز ثبضذ. ̋*اٌش دس ٤ه چٟبس ضّؼ٣ لغشٞب ثش ٞٓ ػٕٛد ثبضٙذ ِضٚٔب

 لغشٞب ػٕٛد٘ذ أب ضىُ ِٛص٢ ٥٘سز.

  

 

  ضّغ ٔٛاص٢ داسد. : چٟبس ضّؼ٣ اسز وٝ فمظ دٚ رٍزًقِ

 

 

                                                                               رٚص٘مٝ ا٤شا٣٘

 لبئٓ اِضا٤ٚٝ                  ٔشسب٢ٚ اِسبل٥ٗ               ٔخشّف الاضلاع               )سٝ ضّغ ثشاثش داسد.(

 ا٤ٚٝ ٔدبٚس ثٝ ٞش سبق ٔىُٕ ا٘ذ.: دس ٞش ٘ٛع رٚص٘مٝ دٚ ص ٍیصگی هْن
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Bحىٓ   D 180        ٚA C 180 

A C1   ٔٛسةAB ٚ          

A A 1 2 180 

C A 2 180 

 دٚ صا٤ٚٝ ٔدبٚس ثٝ لبػذٜ ثشاثش٘ذ. : یصگی رٍزًقِ هتساٍی الساقیيٍ

 

 )چْار ضلؼی ّا( 3ًکات فػل 

 : ثشاثش اسز ثب Aضّؼ٣ ٔمؼش ا٘ذاصٜ ٢ صا٤ٚٝ خبسخ٣  4دس ٤ه  (1

Â C B D  1  چشا؟ 

 

 ضٛد. ضىُ ثىصاٌش اٚسبط اضلاع ٔشٛاص٢ الاضلاع سا ثٝ ٞٓ ٚغُ و٥ٙذ ٤ه ٔشٛاص٢ الاضلاع سبخشٝ ٣ٔ  (2

 اٌش اٚسبط ٤ه ِٛص٢ سا ثٝ ٤ىذ٤ٍش ٚغُ و٥ٙذ ٔسشغ٥ُ س٥ِٛذ ٣ٔ ضٛد. ضىُ ثىص (3

 ٔشثغ ا٤دبد ٣ٔ ضٛد. ضىُ ثىص ،اٌش اٚسبط ٤ه ٔشثغ سا ٚغُ و٥ٙذ (4

دبسٜ خغ٣ وٝ ٚسظ ٞب٢ دٚ سبق رٚص٘مٝ ٔشسب٢ٚ اِسبل٥ٗ سا ثٟٓ ٚغُ ٣ٔ وٙذ ٔٛاص٢ لبػذٜ ٞبسز ٚ ا٘ذاصٜ ٢ آٖ  (5

 ٚ لبػذٜ اسز.ثشاثش ٘ػف ٔدٕٛع د

(AB CD)EF  
1
2

                     

x
x x


     

6
8 6 16 10

2
 مثال) 
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 دس ٞش ٔشٛاص٢ الاضلاع ٥ٕ٘سبصٞب٢ دٚ صا٤ٚٝ ٔدبٚس ثش ٞٓ ػٕٛد٘ذ. (6

Aٔىُٕ ا٘ذ. دس  A  ٚBص٤شا :  B 1 1 Mدس  90 90 

 ٥ٕسبصٞب٢ ِٛص٢ ٚ ٔشثغ ٤ه ٘مغٝ ا٤دبد ٣ٔ ضٛد.اص ثشخٛسد ٘ (7

 ص٤شا ٥ٕ٘سبصٞب ٕٞبٖ لغشٞب٤ص ٞسشٙذ.

 اص ثشخٛسد ٥ٕ٘سبصٞب٢ داخ٣ّ ٔشٛاص٢ الاضلاع ٤ه ٔسشغ٥ُ دسسز ٣ٔ ضٛد. ضىُ ثىص (8

 

 ٔشثغ دسسز ٣ٔ ضٛد. ضىُ ثىص. ،اص ثشخٛسد ٥ٕ٘سبصٞب٢ داخ٣ّ ٞش ٔسشغ٥ُ (9

 

بس ضّؼ٣ وٝ داسا٢ دٚ لغش ػٕٛد ثش ٞٓ ثبضذ ٥ٕٞطٝ ِٛص٢ ٥٘سز. ٔثُ دس ِٛص٢ لغشٞب ثش ٞٓ ػٕٛد٘ذ. أب ٞش چٟ  (10

 وب٤ز ثب ضجٝ ِٛص٢                       ثشا٢ ا٤ٙىٝ ِٛص٢ ضٛد حشٕب ثب٤ذ لغشٞب ػٕٛد ٔٙػف ثبضٙذ.

 

 آ٤ب ٞش ضىُ وٝ دٚ لغش ػٕٛد ٚ ثشاثش داضشٝ ثبضذ ٔشثغ اسز؟ خ٥ش ثب٤ذ ٔٙػف ٥٘ض ثبضٙذ. (11

 

 لغشٞب ثشاثش ٚ ػٕٛد٘ذ. ٔشثغ ٥٘سز  أب  (12

 

 

 

 



 

   62 
 

 دّقاى                     ٌذسِ                                                  ّ -َمسفصل 

 تمرین چهار ضلعی ها

 خٕلار غح٥ح غّظ سا ٔطخع و٥ٙذ. (1

 ؽ □ظ      □ٔشثغ ٘ٛػ٣ ِٛص٢ اسز 

 ؽ □ظ      □ِٛص٢ ٘ٛػ٣ ٔشثغ اسز 

 ؽ □ظ      □ِٛص٢ ٘ٛػ٣ ٔشٛاص٢ الاضلاع اسز 

 ؽ □ظ      □ٔشثغ ٘ٛػ٣ ٔسشغ٥ُ اسز 

 ؽ □ظ      □لاع اسز ٔسشغ٥ُ ٘ٛػ٣ ٔشٛاص٢ الاض

 ؽ □ظ      □دس ِٛص٢ لغشٞب ػٕٛد ٔٙػف ٞٓ ٚ ثشاثش٘ذ 

 ؽ □ظ      □دس ٞش ٔشٛاص٢ الاضلاع لغشٞب ثشاثش٘ذ 

 ( وبُٔ و٥ٙذ.2

 ٔشثغ ِٛص٢ اسز وٝ ................

 ٔسشغ٥ُ ٔشٛاص٢ الاضلاػ٣ اسز وٝ ..........................

 .............ٔشثغ ٔسشغ٣ّ٥ اسز وٝ ...............

 چٟبس ضّؼ٣ وٝ فمظ دٚ ضّغ ٔٛاص٢ داسد ..................... ٘ب٥ٔذٜ ٣ٔ ضٛد.

 دٚ رٚص٘مٝ دٚ صا٤ٚٝ ٔدبٚس ثٝ سبق ......................

 ٔشٛاص٢ الاضلاع وٝ لغشٞب٤ص ػٕٛد ٚ ثشاثش ضٛ٘ذ ...................... ٣ٔ ضٛد.

 بضٙذ ....................... اسز.ٔشٛاص٢ الاضلاػ٣ وٝ دٚ ضّغ ٔدبٚسش ثشاثش ث

 داضشٝ ثبضذ......................... . 90ِٛص٢ وٝ ٤ه صا٤ٚٝ 

 ٚغُ و٥ٙٓ .................... س٥ِٛذ ٣ٔ ضٛد.̋ اٌش اٚسبط ٤ه ٔسشغ٥ُ سا ٔشٛا٥ِب
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 ٚغُ و٥ٙٓ ............................ دسسز ٣ٔ ضٛد.̋ اٌش اٚسبط اضلاع ٤ه ِٛص٢ سا ٔشٛا٥ِب

 س چٟبس ضّؼ٣ ٞب٢ ..................... ٚ .................. لغشٞب ٥ٕ٘سبص ٞسشٙذ.د

 دس ٔشٛاص٢ الاضلاع صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔمبثُ ..................... ٚ صا٤ٚٝ ٞب٢ ٔدبٚس ................ ٞسشٙذ.

 خبغ٥ز ث٤ٛٙس. 4( ثشا٢ ٞش ضىُ ص٤ش 3

 ٔشثغ                    ٔشٛاص٢ الاضلاع     ِٛص٢                  ٔسشغ٥ُ                 

 

 ( دس ٞش ضىُ ص٤ش ٔمبد٤ش ٔدَٟٛ سا ثٝ دسز آٚس٤ذ.4

                                                                

        

 ضّؼ٣ ٚسظ ِٛص٢ اسز. 4ٚغُ وشدٜ ا٤ٓ ثبثز و٥ٙذ ̋ ( اٚسبط اضلاع ٔسشغ٥ُ ٔمبثُ سا ٔشٛا٥ِب5
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 ٔشٛاص٢ الاضلاع اسز. AEFCٚسظ دٚ ضّغ ٞسشٙذ ثبثز و٥ٙذ  E  ٚFٔشٛاص٢ الاضلاع اسز.  ABCDدس ضىُ  (6

 

 

 سا ثٝ دسز آٚس٤ذ. Bاسز. ا٘ذاصٜ ٢  ٥٘Cٕسبص  ACرٚص٘مٝ ٔمبثُ ٔشسب٢ٚ اِسبل٥ٗ اسز.  (7

 

 

 

  .ٔشٛاص٢ الاضلاع اسز ABCDدس ضىُ  (8

 MO=ONثبثز و٥ٙذ  . ػجٛس ٣ٔ د٥ٞٓ Oسا اص  MNدبسٜ خظ 

 ضّؼ٣ ٔٙشظٓ ٚ ٔثّث سطى٥ُ ضذٜ اسز. 6وبض٣ وبس٢ ٔمبثُ اص ٔشثغ ٚ  (9

 صا٤ٚٝ ٞب٢ خٛاسشٝ ضذٜ سا ثٝ دسز آٚس٤ذ.

 ̂   

 ̂   

 ̂   
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  3سَالات ترکیثی فػل 

Aثبثز و٥ٙذ  (1 B C D E    180 

 

 

 

 اسز. آٖ صا٤ٚٝ چٙذ دسخٝ اسز؟ 1392ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ داخ٣ّ ٤ه چٙذ ضّؼ٣ ثٝ خض ٤ى٣ اص آٟ٘ب (2

 

 سا ثٝ دسز آٚس٤ذ.دس ضىُ صا٤ٚٝ ٞب٢ خٛاسشٝ ضذٜ  (3

                                     ̂2 =……… 

 

 

4)BM ٚMC ٥ٕ٘سبصٞب٢B̂ ٚĈ .ٞسشٙذ 

                                         ˆ .....M  
 

 

 نکته ................: 

 

5 )MC ٚM B .٥ٕ٘سبصٞب٢ دٚ صا٤ٚٝ خبسخ٣ ٞسشٙذ 

                             ˆ .....M  
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 نکته .........: 

 دسخٝ ٣ٔ ضٛد. 180( ثب سٛخٝ ثٝ ضىُ ثبثز و٥ٙذ ٔدٕٛع صٚا٤ب٢ ٔثّث 6

 

  

 ؟x ٚy ٚz ٚt( ٔدٕٛع صا٤ٚٝ ٞب7٢

 

 

8 )AB AC ، Â ٚD̂ .چٙذ دسخٝ ا٘ذ 

 

 

 

9) x||y  ٚy||z  ٚz||t  خظ ثٝ ٤ه فبغّٝ ثبضذ. ٣ٔ4 ثبضذ. چٙذ ٘مغٝ ٣ٔ سٛاٖ ٤بفز وٝ اص ٞش 

 

 دسخٝ اسز. 360ضّؼ٣  5ثبثز و٥ٙذ ٔدٕٛع صا٤ٚٝ ٞب٢ خبسخ٣  (10
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 ثبثز و٥ٙذ صا٤ٚٝ خبسخ٣ ثشاثش اسز ثب ٔدٕٛع دٚ صا٤ٚٝ داخ٣ّ غ٥ش ٔدبٚس )دس ٔثّث( (11

 

 

 ؟ xٔمذاس  (12

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


