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دهمریاضی   

:مثلثات  



 

 مقدمه ای کوتاه

ٍ  در داًطگاُ ٍ هذارسعوراى ٍ هعواری سال تذریس ریاضی ٍ درٍس هٌْذسی  01پس از حذٍد 

تصوین  ،برتر ٍ ضٌاخت ًقاط ضعف ٍ قَت داًص آهَزاى کٌکَری در درس ریاضی آهَزضگاُ ّای

گرفتن با تغییر کتاب ّای درسی جسٍُ ای کاهل ٍ جاهع برای داًص آهَزاى عسیسم گردآٍری ًواین. از 

آًجا کِ ّوَارُ  بِ برابری آهَزضی در کطَر عسیسهاى ایراى اعتقاد داضتن هصون ضذم ایي جسٍُ را کِ 

توام داًص آهَزاى اًطالله بِ زٍدی بِ کتاب تبذیل خَاّذ ضذ از عریق فضای هجازی در دسترس 

 علاقوٌذ کطَرم قرار بذّن.

افتخار هي تربیت ٍ ّوراّی ضاگرداًی با رتبِ ّای برتر کٌکَر ٍ ّوچٌیي داًطجَیاًی قَی ٍ تحلیلگر 

استفادُ ًوایذ بِ  هکتَباست کِ ّوِ آًْا را اکٌَى دٍستاى خَد هی داًن. اهرٍز ًیس ّرکسی از ایي 

ضوا در اًتطار ٍ استفادُ از ایي جسٍُ آزادیذ چِ با ًام ٍ چِ  ضذ.گرٍُ بسرگ دٍستاى هي اضافِ خَاّذ 

 بی ًام ٍ ّیچ حقی بر دٍش ضوا ًیست...

ٍ بِ تلگرام یا ایٌستاگرام ضوارُ بٌذُ پیام دادُ  ،در صَرتی کِ ّرگًَِ ابْاهی در جسٍُ هطاّذُ کردیذفقظ 

 باضن...ٍ بِ هي کوک کٌیذ ّر سال کاهلتر از سال قبل  آًرا هغرح ًواییذ

 ...ٍ تلاش کٌیذ بخَاّیذ با توام ٍجَدتَاًیذ، فقظ بایذ  ّرگس فراهَش ًکٌیذ کِ ضوا هی

 

 سیذاهیر هیرهَیذ

  0317 زهستاى
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 ًثَد هشالثص چَى خاًِ تِ تشگطتي ٌّگام سٍص یه داضت پیش اسة یه جَاى وطاٍسصی

 اص آٍسد دس چاُ اص سا اسة ًتَاًست وشد سؼی چِ ّش جَاى وطاٍسص .افتاد آب تذٍى چاّی داخل

 صجش اسة ایٌىِ تشای پس تىطذ دسد قَس آى وِ هیسَخت پیش اسة حال تِ ّن دلص قشفی

 چاُ داخل سا چاُ اقشاف خاوْای داضت دست دس وِ تیلی تا سسیذ ٌصرّ تِ فىشی ًىطذ

 !.تویشد ٍ ضَد هذفَى خاوْا صیش اسثص  وِ ًیت ایي تِ سیخت

 هی پاییي سا خاوْا تذًص دادى تکاى تا سیخت هی تذًص سٍی خان وِ تاس ّش پیش اسة اها

 کاس ایي .آهذ هی لاتشتا هتش ساًتی چٌذ ٍ هیىشد وپِ ّن سٍی سا خاوْا حال ػیي دس ٍ سیخت

 اص پش وَصُ یه وِ حالی دس پیش اسة ٍ سسیذ چاُ لثِ تِ خان استفاع تالاخشُ تا وشد پیذا اداهِ ّوچٌاى

 .ضذ ثشٍتوٌذ هشدی تِ تثذیل جَاى وطاٍسص ٍ ضذ خاسج چاُ اص تَد گشفتِ دًذاى تِ سا قلا سىِ

 : داسًذ سٍ پیص اًتخاب دٍ ًیض ااًساًٍْ  هیشیضًذ ها سش تش خان اص تلی هاًٌذ صًذگی هطکلات

 !وٌذ گَس تِ صًذُ سا آًْا هطکلات دٌّذ اجاصُ ایٌىِ اٍل

 !خَضثختی تِ سسیذى تشای تساصًذ سىَیی هطکلات اص آًىِ دٍم

 ضوا وذام سا اًتخاب هیىٌیذ؟
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 درس اٍل: هفهَم تابع ٍ بازًوایی های آى         

 

 هفهَم تابع

 ها ٍجَد داسًذ وِ تِ ّن استثاـ داسًذ ٍ تِ ًَػی تِ ّن ٍاتستِ اًذ. هثلا لیوت اجٌاسی وِ دس پذیذُ ّا دس اقشافسی اص تسیا

 یه فشٍضگاُ تِ ّش کالا ًسثت دادُ هی ضَد ٍ یا ًوشُ ای وِ دس کاسًاهِ تِ ّش دسس ًسثت دادُ هی ضَد. 

ایي غَست یه استثاـ ایجاد دس ّش یه ساػت اًذاصُ گیشی ٍ ثثت وٌین  23تا  9اگش دهای یه اتاق سا اص ساػت 

 :وِ تشای ّش ساػت فمف یه دها داسین  نوشدُ ای

 ساعت : 21 22 23

 دما 36 35 35 37

 ایي ساتكِ سا تِ غَست صٍج هشتة ٍ  ًوَاس ٍى ّن هیتَاى ًطاى داد. 

  {(9 ٍ 36)  (21 ٍ 35)  (22 ٍ 35)  (23  ٍ 37)} 

 

تشای ّش ػثاستی وِ چیض تِ آى ٍاتستِ است تٌْا یه ػذد هیتَاى لشاس داد ٍ  دس تشخی اص استثاـ ّایی وِ اص آًْا ًام تشدین

ًویتَاى دٍ یا چٌذ ػذد تِ آى ًسثت داد. هثلا دس کاسًاهِ تشای ّش دسس فمف یه ًوشُ ًْایی ٍجَد داسد ٍ یه دسس 

تِ تاضٌذ. تِ چٌیي تَاًذ دٍ ًوشُ داضتِ تاضذ. اها هوىي است دٍ دسس هتفاٍت ًوشُ ّای یىساًی داض ّوضهاى ًوی

 هیگَیٌذ. "تاتغ"ساتكِ ّایی 
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هثلا دس ساتكِ اصدٍاج سسوی دس ایشاى یه هشد حك داسد یه ّوسش داضتِ تاضذ ٍ یا  دٍ ّوسش هختلف داضتِ تاضذ. اها ػىس  

 . یچ وذام اص ًظش اخلالی دسست ًیستوِ الثتِ ّ ایي ساتكِ ٍجَد ًخَاّذ داضت

ساتكِ تاتغ است. اگش هشد فمف یه ّوسش داضتِ تاضذ ساتكِ اص ًَع یه تِ یه خَاّذ تَد  ساتكِ  سسوی اصدٍاج ایشاًی یه

 . ٍ ایي ساتكِ ٍفاداساًِ ٍ پسٌذیذُ است یؼٌی صى ٍ هشد فمف تا ّوسش خَد دس استثاـ ّستٌذ

تِ ّش ػؿَ ، ساتكِ ای تیي ایي دٍهجوَػِ است وِ دس آى Bتِ هجوَػِ   Aیه تاتغ اص هجوَػِ   تعریف ریاضی تابع:

 ًسثت دادُ ضذُ تاضذ. Bفمف دلیما یه ػؿَ اص  Aاص 

 (211ظ2)توذاهیه اص سٍاتف صیش تاتغ هی تاضذ ٍ وذاهیه تاتغ ًوی تاضذ؟ :هثال

 .دّذ هی ًسثت سا هشتغ هحیف هشتغ، یه ؾلغ تِ وِ ای ساتكِ (الف

 .دّذ هی ًسثت سا هشتغ هساحت هشتغ، یه ؾلغ تِ وِ ای ساتكِ ب(

 .دّذ هی ًسثت سا اٍ ّوکاساى ،کاسهٌذ ّش تِ وِ ای ساتكِ ج(

 .دّذ هی ًسثت سا آى ضطن سیطِ ػذد، ّش تِ وِ ای ساتكِ د(

 

 در ًوَدار هختصاتی هرد ٍ زى تابع ٍ رابطه بیي آًها
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 رٍش های ًوایص تابع

 نمایش جذولی -1

ف یه ػذد دس سدیف دٍم ٍجَد داسد ٍ ّیچ ٍ سدیف ػذد ٍجَد داسد وِ تشای ّش ػذد تالایی فمدس ایي ًَع ًوایص د

 ػذدی دس سدیف تالا تِ دٍ ػذد هختلف دس پاییي استثاـ ًذاسد.

 درس ریاضی فیسیک شیمی انگلیسی ادتیات معارف

 نمره 31 :2 31 29 29 :

 

 

 

 

 

 )نمودار پیکانی(نمودار وننمایش تابع با  -2

ؿی ّای تستِ جذا ًطاى دّین ٍ آًْا سا تا فلص تِ ّن دس ایي ًَع ًوایص هجوَػِ ّای دس استثاـ سا داخل تی

ٍغل هی ًوایین. اها تٌْا ًوَداس ّای ًٍی تاتغ سا ًطاى هیذٌّذ وِ اص ّش ػؿَ هجوَػِ اٍلی فمف ٍ فمف یه فلص خاسج 

 ضذُ تاضذ. اها اگش تِ یه ػؿَ اص هجوَػِ دٍم چٌذیي فلص ختن ضًَذ تاصّن ساتكِ یه تاتغ است.
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 ش تابع با زوج مرتب نمای-3

س ایي ًَع ًوایص هجوَػِ ّای دس استثاـ سا تػَست هختػات ًطاى هی دّین تكَسی وِ اػؿای هجوَػِ اٍل د

دٌّذ وِ  هَلفِ اٍل ٍ اػؿای هجوَػِ دٍم هَلفِ دٍم سا تطىیل هیذٌّذ. اها تٌْا هجوَػِ صٍج هشتة ّایی تاتغ سا ًطاى هی

 ٍجَد یىساى اٍل هَلفِ تا هشتثی صٍج دٍ ّیچ آى َلفِ دٍم ٍجَد داضتِ تاضذ ٍ دستشای ّش هَلفِ اٍلی فمف ٍ فمف یه ه

 یىساى ًیض ّا آى دٍم ّای هَلفِ( تَدى تاتغ تشای) تٌاچاس تاضٌذ یىساى هَلفِ اٍل دٍ چٌاًچِ تاضذ ٍ ًذاضتِ

 ست.تاضٌذ. اها اگش یه هَلفِ دٍم تا چٌذ هَلفِ اٍل هختلف اهذُ تاضذ تاصّن ساتكِ یه تاتغ ا

(4 و 2)}   (7 و 8)  (7 و 21)  {(6 و  6)   تابع        

(4 و 2)}   (7 و 6)  (: و 21)  {(6 و  6)   تابع نیست         

 

 

 

 )شلیک عمودی( نمودار مختصاتی -4

 یيا گَیٌذ. هی "ًوَداس هختػاتی"اگش صٍج هشتة ّا سا تش سٍی هحَسّای هختػاتی سسن وٌین تِ ایي ضیَُ ًوایص 

دس ایي حالت تٌْا سٍاتكی تاتغ هحسَب هی ضًَذ وِ ّوِ خكَـ ّا تِ غَست ًمكِ یا خف ّایی سسن هی ضًَذ. صٍج هشتة 

ٍ تا ّش ضلیه  لكغ وٌذ  تَ پش یه ًمكِدس فمف حذاوثش یا ًوَداس ّا ٍ ًمكِ ّا سا لكغ ًىٌذ ٍ یا ( yػوَدی )هَاصی هحَس 

 .وطتِ ضَد yفمف یه الای  xػوَدی تِ خاًن 
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  سَالات آهَزضی:

( ساتكِ ّای تِ غَست جذٍلی، ًوَداس ٍى، صٍج هشتة، ٍ Bتِ  A)اص  {    }  ٍ   {3   2}  جوَػِ تا ه (2

 (211ظ3)تهختػاتی تٌَیسیذ وِ ضشایف ػٌَاى تالای ستَى سا داضتِ تاضٌذ.

 تاتع نثاشذ تاتع تاشذ روش

 جذولی
 

 

 

 نمودار ون

 

 

 

 

 

 زوج مرتة
 

 

 

نمودار 

 مختصاتی
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 تست کٌکَر:

2      | }  اس مجمًعٍ  مًلفٍ َز سيج مزتة {   |     }  اتغٍ در ر-1 اوتخاب می  {4 

 (85چىذ عضً دارد؟)ریاضی Rشًوذ. راتغٍ 

1  )8 2  )9 

3  )10 4  )12 

 

| |       |     }  راتغٍ  -2  | |  (88ریاضی )ة دارد؟چىذ عضً سيج مزت {2 

1  )4 2  )6 

3  )7 4  )8 

 

 (88ریاضی خارج )چىذ عضً سيج مزتة دارد؟ {7    2        |     }  راتغٍ  -3

1  )5 2  )6 

3  )8 4  )9 

 

(2  3)}  راتغٍ  -4  (2 1)  ( 3  )  ( 2  )  (3   2) تاتع  mتٍ اسای کذام مقذار  { 4    

 (85ج است؟)تجزتی خار

1  )2- 2  )1- 

 ( َیچکذام 4 2(  3
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 تضًذ ساضخن اش صهیٌی سیة هضسػِ خَاست هی اٍ.  وشد هی صًذگی هضسػِ ای دس تٌْا پیشهشدی

 ًاهِ پیشهشد. تَد صًذاى دس وٌذ ووه اٍ تِ تَاًست هی وِ پسشش تٌْا. تَد سختی خیلی کاس ایي اها

 :  داد تَؾیحایٌگًَِ  اٍ تشای سا ٍؾؼیت ٍ ًَضت پسشش تشای ای

 ًوی هي. تکاسم صهیٌی سیة تَاًست ًخَاّن اهسال چَى ًذاسم خَضی حال هي پسشػضیضم

 دٍست سا هحػَل کاضت صهاى ّویطِ هادست چَى تذّن، دست اص سا هضسػِ ایي خَاّن

 . ضذ هی حل هي هطکلات توام تَدی ایٌجا تَ اگش. داضت

 . پذس تَ دٍستذاس

 :  وشد دسیافت سا تلگشاف ایي پیشهشدتؼذ هذتی 

 .  ام وشدُ پٌْاى اسلحِ آًجا هي,  ًضى ضخن سا هضسػِ خذا خاقش تِ, پذس

  صیشٍسٍ سا هضسػِخان  توام ٍ آهذًذ  هحلی پلیس افسشاى ٍ صًذاى هأهَساى اص ًفش 23 فشدا غثح 5

  دسیافت وشد تا ایي هؿوَى: تؼذ اص هذتی پیشهشد ًاهِ دیگشی.وٌٌذ پیذا ای اسلحِ ایٌىِ تذٍىوشدًذ 

 اًجام تشایت تَاًستن هی ایٌجا اص وِ تَد کاسی تْتشیي ایي تکاس، سا ّایت صهیٌی سیة ٍ تشٍ پذس -

  .تذّن
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 درس دٍم: داهٌه ٍ برد تابع                 

 

ى هی دّین ٍ ًطا   تا گفتِ ٍ ( سا داهٌِ تاتغ xخاًن تَاًین تغییشش دّین ) وِ هی  همادیش  لاتل جاگزاسی تاتغ 

 ًطاى هی دّین.   ٍ تا  ( سا تشد تاتغ هی گَیینyآلای همادیشی وِ دس اثش تغییش داهٌِ ًتیجِ  هیگیشین )

 داهٌه ٍ برد در حالت های هختلف ًطاى دادى تابع

 ًوایص جذٍلی -1

ِ هیگَیین ٍ اػذاد سدیف پاییي سا دس داخل دس ایي حالت اػذاد سدیف تالا سا دس داخل هجوَػِ ًطاى دادُ ٍ آًشا داهٌ

 هجوَػِ ای جذاگاًِ ًطاى دادُ ٍ تِ آى تشد هی گَیین.

 درس ریاضی فیزیک شیمی انگلیسی ادبیات معارف

 نمره 31 :2 31 29 29 :

  

 = برد  =                                                                      

 = دامنه   =       

 )ًوَدار پیکاًی(  ٍى ًوایص ًوَدار  -2

وِ دس دایشُ ای ٍجَد داسًذ وِ فلص ّا اص آى خاسج هی ضًَذ سا دس داخل هجوَػِ ای  ّوِ اػذادیحالت  دس ایي

وِ اًتْای یه فلص تِ آًْا حتوا ختن ضذُ سا دس داخل هجوَػِ  فمف اػذادیًطاى دادُ ٍ تِ آى داهٌِ هی گَیین. ٍ 

  ى دادُ ٍ تِ آى تشد هی گَیین.ای ًطا

     

 دامنه  =   =                                                                      

 برد=    =                                                                   
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 نمایش زوج مرتب -3

 هی گَیین ٍ( هی تاضٌذ سا دس داخل یه هجوَػِ ًَ ضتِ ٍ تِ آى داهٌِ xٍل )ّوِ اػذادی وِ هَلفِ ادس ایي حالت 

 ( هی تاضٌذ سا دس داخل یه هجوَػِ ًَ ضتِ ٍ تِ آى تشد هی گَیین.yّوِ اػذادی وِ هَلفِ دٍم )

(4 و 2)}   (7 و 8)  (7 و 21)       {(6 و  6) 

 دامنه=  =                                         = برد                                             =

 )مختصاتی(نمایش شکلی -4

هحذٍدُ ای وِ سایِ داسد  کل اًذاختِ ٍ)هحَس صًاًِ(ّا  xًوَداسّا سا سٍی هحَس ّش یه اص لكؼات دس ایي حالت تػَیش 

 ی است سا داهٌِ هی گَیین.ٍ سًگ

هحذٍدُ ای وِ سایِ داسد ٍ سًگی کل اًذاختِ ٍ )هحَس هشداًِ(ّا  yی هحَس ًوَداسّا سا سٍّش لكؼِ اص ّوچٌیي تػَیش  

 است سا تشد هی گَیین.
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  )سایت هوسریابی( ای ًوایص ضابطه

ٍ یه  ًشا تِ غَست یه لاًَى کلیدّین تِ جای داًِ ای آ دس هَاسدی ایٌمذس ًماـ تاتغ صیاد است وِ تشجیح هی

هجوَػِ اٍل سا داهٌِ ٍ  ،پاییي)دس  .ؾاتكِ تاتغ هی گَیٌذ x  ٍyوِ تِ  ایي ساتكِ هٌكمی تیي  تٌَیسین x  ٍyساتكِ تیي 

 (صیش هجوَػِ آى است.اص آى اًتخاب هی ضَد ٍ تشد   هجوَػِ دٍم سا ّن داهٌِ هیگَیین وِ 

 

{
     

  3  2 }        یا      
     

  3  2   

 

 اػؿای داهٌِ یه تاتغ دس غَست ػذدّای غحیح تَدى ّویطِ اص تؼذاد اػؿای تشد آى تیطتش است. : تؼذادنکته

 

221 21/86 -1/6 -6 4/6 3 x 

 32/6 2 -21 8 5 y 

 

{
            
            

                یا      
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  ٌِ خَدضاى سسن وٌیذ ٍ تشد آًْا سا هطخع وٌیذ.تَاتغ صیش سا دس داه :هثال

  الف ب ج

      3  2       3  2       3  تاتع 2 

 دامنه { 3  2  1 2 }    3 2  

 ترد   
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 سَالات کٌکَر:

(2 1)}  ي   √       اگز -1  (5 4)  (6 5)  aوگاٌ عذد تاشذ آ 5        ي  {(3 2) 

 (86جزتی کذامست؟ )سزاسزی ت

1  )5 2  )3 

3  )7 4  )8 

2      ي  | |     اگز  -2    تاشذ، آوگاٌ  1  2 
 1 √2 

     
 1 √2 

  

 (89)سزاسزی تجزتی کذامست؟

1  )4 (1  √2) 2  )4 (√2  1) 

3  )4 4  )4√2 

   تاشذ مقذار  | |2  √     اگز  -3
 144-  

 (88)سزاسزی تجزتی کذامست؟   

  6 2 تعزیف وشذٌ(  1

3  )8 4  )12 
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 دلاسی ّضاس اسىٌاس یه داضتٌذ، حؿَس آى دس ًفش دٍیست وِ هجلسی دس هؼشٍف سخٌشاى یه

  تاضذ؟ داضتِ سا ىٌاساس ایي است هایل وسی چِ: پشسیذ ٍ آٍسد تیشٍى جیثص اص سا

 .سفت تالا حاؾشیي ّوِ دست

 ایي است هایل ٌَّص وسی چِ: پشسیذ ٍ وشد هچالِ سا اسىٌاس هتؼجة، ّای ُ ًگا تشاتش دس سپس

 .سفت تالا حاؾشیي ّای دست ّن تاص ٍ تاضذ؟ داضتِ سا اسىٌاس

 خَد وفص تا ٍ وشد هال لگذ سا آى تاس چٌذ ٍ اًذاخت صهیي تِ سا ضذُ هچالِ اسىٌاس تاسهشد، ایي

 است حاؾش وسی چِ حالا خَب،: پشسیذ ٍ تشداضت سا اسىٌاس تؼذ. وطیذ صهیي سٍی سا آى

 ایي تا ، دٍستاى: گفت سخٌشاى. سفت تالا ّوِ دست تاص ٍ ضَد؟ اسىٌاس ایي غاحة

 خَاّاى ضوا ّوِ ٍ ًطذ ون چیضی اسىٌاس اسصش اص آٍسدم، دس اسىٌاس سش هي وِ تلاّایی

 . ّستیذ آى

 هچالــِ ضَین، هی خن ضَین، هی سٍتشٍ وِ هطکلاتی تا ها است، قَس ّویي ّن ٍالؼی صًذگی دس

 ایي ٍلی ًذاسین، اسصش پطیضی دیگش وِ وٌین هی احساس ٍ ضَین هی آلَد خان ضَین، هی

 ٍ دّین ًوی دست اص سا خَد اسصش ّشگض است آهذُ سشهاى تلایی چِ وِ ایي اص جذا ٍ ًیست گًَِ

 ٍ ّذف تا اسصضی داسین... تاضین اسصضی تا آدم داسًذ، دٍستواى وِ افشادی شایت ّن ٌَّص
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 درس سَم: اًَاع تابع          

 

 اسین.تطٌٍجَد داسد وِ تایذ آًْا سا  پشکاستشد ٍ خاظ تاتغ ًَع چٌذ (y  ٍ xتا تَجِ تِ استثاـ تیي هَلفِ اٍل ٍ دٍم ّش تاتغ )

 توابــع چنذ جمله ای -1

جثشی اص یه هتغیش تاضٌذ سا تَاتغ چٌذجولِ ای هی گَیٌذ. تضسگتشیي  وِ ؾاتكِ آى ّا چٌذجولِ ای ّای تَاتؼی سا

 گَیٌذ. تاتغ هیآى  تَاى هتغیش سا دسجِ 

      2 
   3 

  2
  4 

  3
      2     

     3 
3
 3  2 

     6  8 

  5 
3
 3  6 

  اٍل )تاتغ خكی( ٍ یا تاتغ دسجِ دٍم )سْوی( هی تاضذ. دسجِ تاتغ ای چٌذجولِ تَاتغ آضٌاتشیي:  نکته

هیتَاًذ تِ تشتیة تیطتش اص ػشؼ  aداهٌِ تاتغ دسجِ دٍم اػذاد حمیمی هیثاضذ ٍلی تشد آى تا تَجِ تِ هثثت یا هٌفی تَدى 

 ساس ٍ یا ووتش اص ػشؼ ًمكِ ساس سْوی تاضذ.

 

 4     : داهٌِ ٍ تشد تاتغ هثال
3
 .تیاتیذتِ ووه سسن ضکل سا  5 
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 پسرعمو(-)دخترعمو تابع همانی -2

. یؼٌی ًاهٌذ هی ّواًی سا تاتغ ضَد، ًظیش تشد دس ػؿَ ّواى تِ لیماًد تاتغ داهٌِ اص ػؿَ ّش ٍ تاضٌذ تشاتش تاتغ یه تشد ٍ داهٌِ اگش

 اضٌذ.هَلفِ اٍل ٍ دٍم دلیما یىی ت

              

 آى ًوَداس تگیشین، دسًظش Rسا  ّواًی تاتغ داهٌِ : اگشنکته

 سَم است ٍ اٍل تػَست هؼادلِ خكی وِ ًین ساص ًاحیِ

تاتغ هحذٍد ضَد  . اها دس غَستی وِ داهٌِ ایي خَاّذ تَد

 هطاتِ تَاتغ خكی تشد آى ًیض هحذٍد هی ضَد.

 

 

 

 تابع ثابت -3

 فمف ٍ یه تِ سا داهٌِ اػؿای توامیؼٌی  .ًاهین هی ثاتت تاتغ سا است )ػذد( ػؿَ یه ضاهل تٌْا ىآ تشد وِ تاتؼی

 یه ػذد حمیمی تاضذ آًگاُ ػثاست صیش یه تاتغ ثاتت است k اگش .ذٌوٌ ًظیش تشد اص ػؿَ یه

         

 تاصُ یه داهٌِ ٍلتی تَاتؼی چٌیي ًوَداس: نکته

 داهٌِ اگش ٍ ّاست قَل هحَس هَاصی خكی تاضذ

 ًماقی تػَست تاضذ غحیح اص اػذاد ای صیشهجوَػِ

  یه خف سٍی ّوگی وِ است هختػات دستگاُ دس

 .لشاس داسًذ ّا قَل هحَس هَاصی
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یه تاتغ ًوی تاضذ. چَى دس غَستی وِ ًوَداس آى سا سسن وٌین خكَـ ػوَدی آًشا دس     هؼادلِ خف  نکته :

 ٌٌذ.تیٌْایت ًمكِ لكغ هی و

 

  ع قطعه ای(تابع چنذضابطه )تاب -4

 تؼؿی تَاتغ یه ؾاتكِ داسًذ ٍ فمف داهٌِ آًْا هحذٍد ضذُ است.

غی داسًذ. تایذ تَجِ وشد وِ ّشیه اص ؾاتكِ ّا داسای لكؼاتی اص داهٌِ ّستٌذ وِ ّش یه ؾاتكِ خااها تَاتغ چٌذ ؾاتكِ 

( x) ٌّگام سسن تایذ ضکل ؾاتكِ فمف دس هحذٍدُ داهٌِ اش خَدش تایذ اػوال گشدد. هثلا(x)فمف دس هحذٍدُ داهٌِ 

 .قلاق(ضىست ساتكِ ٍ )سسن گشدد

 

 

     {

3              1

 
3
 2      1

        

 

تشای سسن ایي تَاتغ اتتذا ؾاتكِ ّا سا تذٍى تَجِ تِ داهٌِ سسن هیىٌین ٍ سپس لسوت ّایی وِ جضء داهٌِ آى :  نکته

 وٌین. تٌذ سا حزف هیؾاتكِ ًیس

 

 تاتغ صیش سا سسن وٌیذ ٍ همادیش خَاستِ ضذُ سا تذست آٍسیذ. :هثال

     3     2    3 

   2                         1   

  3                         4   
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  تاتغ صیش سا سسن وٌیذ ٍ همادیش خَاستِ ضذُ سا تذست آٍسیذ. :هثال

     {

  2        3    1

 
3
 3                 1

        

 

   3                         1   

   6                        (√4)   

 ؾاتكِ تاتغ صیش سا تذست آٍسیذ :هثال
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تشًذ ٍ یا ووی تیطتش ٍلی خَد ػذد ضَین وِ ووی اص اػذاد دادُ ضذُ وو دس سال تؼذ تا اػذاد حذی آضٌا هی نکته یازدهمی:

  ًیستٌذ.

     

{
 
 

 
   2        3    2 

3                  2    1

 
3
 3                   1

              

    2                2              2    

 تابع قذرمطلق-5

 .ضَد هی ُاهیذً لذسهكلك تاتغ وٌذ، هی ًظیش تشد دس آى لذسهكلك تِ سا داهٌِ ػذدّش وِ تاتؼی

 

 

       | | 

 

 

 دٍ لاًَى دس هَسد لذس هكلك سا تایذ تذاًین ; نکته

 الف(لاًَى خشٍج اص لذسهكلك: ّش چیضی داخل لذسهكلك تاضذ تشای خشٍج تا ػلاهت خَدش خاسج هی ضَد.

|عبارت مثبت|  (عبارت مثبت)   

|عبارت منفی|  (عبارت منفی)   

 ب(لاًَى جَاب لذسهكلك: تذٍى تَجِ تِ داخل لذسهكلك، جَاب آخش لذس هكلك ّویطِ هثثت است.
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| هرعبارتی |  عبارت مثبت  

 رسن تَابع قذرهطلقی

تِ تاتغ چٌذؾاتكِ تثذیل وشد. ایي سٍش تا تَجِ تِ آًچِ دس هَسد لذسهكلك فشا گشفتین ّش تاتغ لذس هكلك سا هیتَاى 

 اتغ تسیاس کاستشدی است.تشای سسن ایي تَ

: داخل لذس هكلك سا دس دٍ حالت تضسگتش اص غفش ٍ وَچىتش اص غفش تؼییي ػلاهت هیىٌین تا ضشـ دٍ ؾاتكِ تذست گام اول

 تیایذ.

 : حال تا تَجِ تِ ضشـ ػثاست داخل لذس هكلك سا تا ػلاهت هٌفی یا هثثت اص لذس هكلك خاسج هیىٌین.گام دوم

 شـ سا سادُ هی ًوایین.: ساتكِ ّا ٍ ضگام سوم

 جضء ضشـ ّستٌذ سا لثَل هیىٌین. : ًوَداس ّش ؾاتكِ سا سسن وشدُ ٍ سپس لسوتْایی وِ گام چهارم

 

  تاتغ لذسهكلمی صیش سا سسن وٌیذ. :هثال

       |  4| 

{
                            4  1

                             4  1
   

    {
                    
                     

          

 

تشای سسن تَاتغ لذسهكلك وِ ّوِ ػثاست داخل لذسهكلك تاضذ، هیتَاًین ؾاتكِ داخل آًشا سسن وٌین ٍ سپس : نکته

 سا ًگِ داضتِ ٍ لسوت پاییي هحَس سا ًسثت تِ آى لشیٌِ وٌین. xلسوت ّای تالای هحَس 
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 .وٌیذ سسن سا صیش سهكلمیلذ تاتغ :هثال

     | 2
 2  3| 

 

 

 

 

 

 تَابع رادیکالی

 صیش تسیاس هفیذ است. َاتغ تداًستي ضکل 

     √                                                               √ 
4
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 (چطوگyَلجَج،x) قالرسن تَابع به کوک اًت

 .وٌین سسن لثلی ًوَداسّای ووه تِ سا جذیذی ًوَداسّای اًتمال ووه تِ خَاّین هی لسوت ایي دس

 .Xآى ػذد ون یا صیاد ضذُ تاضذ ًِ ایٌىِ تَاًی اص  xایي لَاًیي فمف دس هَاسدی دسست است وِ تِ خَد تاتغ یا  نکته:

 تالاٍاحذ تِ سوت  kاًذاصُ  تِ     ًوَداس  اًتمال تا سا        تاتغ ًوَداس      هاًٌذ تاتؼی ًوَداس داضتي تا الف(

)جْت  پاییيٍاحذ تِ سوت  kاًذاصُ  تِ     ًوَداس  اًتمال تا سا        تاتغ ًوَداساها  .هیىطین )جْت هثثت(

 سسن هیىٌین. (ٌفیه

ٍاحذ تِ سوت  kاًذاصُ  تِ      ًوَداس اًتمال تا سا        تاتغ ًوَداس      هاًٌذ تاتؼی ًوَداس داضتي تا ب(

)جْت  ساستٍاحذ تِ سوت  kاًذاصُ  تِ     ًوَداس  اًتمال تا سا        تاتغ ًوَداساها  .هیىطین (ٌفی)جْت هچپ

 .سسن هیىٌین (هثثت

 

 

 

 

 

دس سوت چپ )قَل ّای هٌفی( حزف هی وٌین ٍ  سا تغتا ًوَداس  | |   هاًٌذ تاتؼی ًوَداس داضتي شایت (پ

 سپس ّشچِ لسوت هثثت ّاست لشیٌِ هیىٌین تِ لسوت هٌفی ّا هی وطین.)ّشچی  قَل هثثت تگِ ّوَى(

تاضخػیت ّوِ    yدس لسوت پاییي سا تِ سوت تالا لشیٌِ هیىٌین )  تاتغ ًوَداس |    | هاًٌذ تاتؼی ًوَداس داضتي تا (ت

 یطًَذ(.هثثت ه

 اگش پطت یه ؾاتكِ تاتغ هٌفی لشاس تگیشد ٌّگام سسن آًشا ًسثت تِ هحَس قَلْا لشیٌِ هیىٌین.:  نکته
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 هٌفی لشاس گیشد، تاتغ ًسثت تِ هحَس ػشؼ ّا لشیٌِ هی ضَد. xاگش پطت : نکته

  وٌیذ.داهٌِ ٍ تشد تَاتغ صیش سا تؼییي :هثال

                             

 

 

 

 تذست آٍسیذ.تؼذاد سیطِ ّای  هؼادلِ صیش سا : هثال

 

 

 

 جفت تَاتغ صیش یىذیگش سا دس چٌذ ًمكِ لكغ هی وٌٌذ.: هثال
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 جبری ی بطهرا یک بَدى تابع بررسی

ًمؽ  هثالاص  دس تست ّا هؼوَلا .است تاتغ هؼشف صهاًی چِ تٌْایی تِ جثشی ی ؾاتكِ یه وِ است تذاًین هْن

پیذا ضَد وِ تا جاگزاسی آى تشای  xیي غَست اگش استفادُ هیطَد تا تاتغ ًثَدى یه ػثاست جثشی سا ثاتت وٌٌذ. تِ ا

y ي غَست آى ػثاست جثشی تاتغ ًیست.دٍجَاب یافتِ ضَد دس ای 

 یا ػثاست جثشی : آهثال
3
 یه تاتغ است؟   

     5   اگر
3

 5       3       {(5 3)  (5  3)}  پس تابع نیست        

 

 

 تابعغیرتغییر هت

(    ) گاّی تا داضتي 
 سا تذست اٍسین. تشای ایٌکاس:      هیتَاًین 

 دس ًظش هی گیشین. t سا      :گام اٍل

 تذست هی اٍسین. t سا تش حسة x :گام دٍم

(    ) : گام سَم
 تِ دست هی اٍسین. tسا تشحسة  

 تذست هی آٍسین. tسا تشحسة      : گام چْاسم

 سا لشاس هیذّین. xهتغیش  tفیش : تِ جای هتگام پٌجن

   2    اگش : هثال
3
 سا تیاتیذ.     تاضذ آًگاُ  4   
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 :جمع تنذی فصل
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 کٌکَر: سَالات

 |     ومًدار تاتع -1
1

2
  | َای مثثت اوتقال دادٌ می  yَای مىفی ي یک ياحذ تٍ سمت  xتٍ سمت  حذاي 4،  2 

 (93)تجزتی  ًد. ومًدار جذیذ ي ومًدار قذیم تا کذام عًل متقاععىذ؟ش

1  )5/3 2  )3-  3  )5/2- 4  )2- 

 (90) تجزتی کذام است؟ 12  3  ي  | |  مساحت واحیٍ محصًر تیه ومًدارَای تًاتع -2

1  )12 2  )15  3  )16 4  )18 

5     ومًدار تاتع  Xدر کذام تاسٌ اس مقادیز  -3 )ریاضی خارج قزار دارد؟ | 2|     تالاتز اس ومًدار تاتع  |1  | 

93) 

1  )(
 4

3
   1) 2 (

 2

3
   1)  3  )(

 4

3
   2) 4  )(

 2

3
   2) 

2       ومًدار تاتع تا ضاتغٍ  -4 عزض َا را در وقغٍ ای تٍ  yي محًر  1َا را در وقغٍ ای تٍ عًل  x، محًر       

 (89کذامست؟ )تجزتی خارج  1   می گذرد.  (6   2 )قغع کزدٌ ي اس وقغٍ  -6

1  )8- 2  )7-  3  )5- 4  )4- 

2  1        ، َز وقغٍ اس ومًدار تاتع aتٍ اسای کذام مجمًعٍ مقادیز  -5 َا  xتالای محًر     2√2 

 (89است؟)ریاضی خارج 

1  )   1 2  )  1  3  )  2 4 )  2  

2 2     اگز مىحىی تٍ معادلٍ  -6 َا را در دي وقغٍ تٍ عًل َای مثثت قغع کىذ، آوگاٌ  xمحًرَای  3    4 

 (87تٍ کذام صًرت است؟ )ریاضی mمجمًعٍ مقادیز 

1  )  3 2  )3    4  3  )3    5 4 )4    5  

2    مىحىی تٍ معادلٍ  aتٍ اسای کذام مقذار  -7  (85تز ویمساس واحیٍ ايل مماس است؟)ریاضی  4  5 
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1  )1 2  )4  3  )5 4  )9 

 

2  3     تز مىحىی تٍ معادلٍ  4  2  ، خظ تٍ معادلٍ mمقادیز  تٍ اسای کذام-8 مماس     

 (90است؟)ریاضی

 4ي  11(  4 -2ي  22(  3  2ي  22(  2 -2ي  18(  1

   مقادیز تاتع  -9
1

2
 2 تشرگتز اس         در تاسٌ 6  2 

7

2
 (89کذام است؟)تجزتی     است. تیشتزیه مقذار  

1  )4 2  )5  3  )5/5 4  )6 

کذام  mوقغٍ مشتزک وذارد. مجمًعٍ مقادیز      تا خظ   8    1  2   مىحىی تٍ معادلٍ -10

 (88است؟)ریاضی

1  )9    25 2  )15    23  3  )7    15 4 )5    13  

2   ومًدار تاتع تا ضاتغٍ -11 َای مثثت اوتقال دَیم تا عًل وقاط تلاقی  xرا حذاقل چىذ ياحذ تٍ عزف  10  3 

 (93َا غیزمىفی تاشذ؟)تجزتی خارجxومًدار حاصل تا محًر 

1  )1 2  )5/1  3  )2 4  )3 

}     در تاتع تا ضاتغٍ -12
  √  4       3
2  3                3

 (90کذام است؟)تجزتی   1       5    مقذار  

1  )6 2  )7  3  )8 4  )9 

2 2      در تاتع تا ضاتغٍ -13 1  حاصل  2          1  (85کذام است؟)تجزتی    

 2 4(  4 2 2(  3   4(  2 صفز(  1

3   ،  1   ومًدار تاتع تا ضاتغٍ -14  4 2 َا است. تیشتزیه مقذار xسیز محًر        در تاسٌ  4   

 (88کذام است؟ )ریاضی     

1  )5 2  )3  3  )4 4  )2 

3   ومًدار تاتع تا ضاتغٍ -15 َا  xريی محًر  1در وقغٍ ای تٍ عًل     2  ي خظ تا معادلٍ       

 (89قاعع دیگز ایه مىحىی ي خظ کذام است؟)تجزتی متقاعع َستىذ. عًل دي وقغٍ ت

 0ي  2(  4 0ي  -1(  3  -1ي  3(  2 -1ي  2(  1



  

      تابع/  34

 

        

 

3 2  تاتع  اگز ومًدار -16  5 2 قغع کىذ، عًل َای دي وقغٍ  2َا را در وقغٍ ای تٍ عًل x، محًر      

 (89َا کذامىذ؟)ریاضی خارجxتلاقی دیگز آن تا محًر 

1  )
1

2
و   1 2  )

 1

2
(  3  1 و 

3

2
و   1 4  )

 1

2
 3 و 

(3  ) اگز -17   2 1  آوگاٌ  5  4   (90کذام است؟)تجزتی    

1  ) 2  1 2  ) 2  3  3  ) 2  4  5 4  ) 2  4  5 

 

 


