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 مقدمه ای کوتاه

 

برتر ٍ  ٍ آهَزضگاُ ّای هذارس ،در داًطگاُ عوراى ٍ هعواری تذریس ریاضی ٍ درٍس هٌْذسی  ْاسالپس از 

تصوین گرفتن با تغییر کتاب ّای درسی جسٍُ  ،ضٌاخت ًقاط ضعف ٍ قَت داًص آهَزاى کٌکَری در درس ریاضی

ای کاهل ٍ جاهع برای داًص آهَزاى عسیسم گردآٍری ًواین. از آًجا کِ ّوَارُ  بِ برابری آهَزضی در کطَر 

عسیسهاى ایراى اعتقاد داضتن هصون ضذم ایي جسٍُ را کِ اًطالله بِ زٍدی بِ کتاب تبذیل خَاّذ ضذ از طریق 

 توام داًص آهَزاى علاقوٌذ کطَرم قرار بذّن.فضای هجازی در دسترس 

افتخار هي تربیت ٍ ّوراّی ضاگرداًی با رتبِ ّای برتر کٌکَر ٍ ّوچٌیي داًطجَیاًی قَی ٍ تحلیلگر است کِ ّوِ 

دٍستاى خَد هی داًن. اهرٍز ًیس ّرکسی از ایي در پست ّای هذیریتی ، اجرایی هٌْذسی ٍ پسضکی آًْا را اکٌَى 

ضوا در اًتطار ٍ استفادُ از ایي جسٍُ آزادیذ چِ  ُ ًوایذ بِ گرٍُ بسرگ دٍستاى هي اضافِ خَاّذ ضذ.استفاد هکتَب

 با ًام ٍ چِ بی ًام ٍ ّیچ حقی بر دٍش ضوا ًیست...

ٍ آًرا هطرح پیام دادُ  زیربِ تلگرام یا ایٌستاگرام ضوارُ  ،در صَرتی کِ ّرگًَِ ابْاهی در جسٍُ هطاّذُ کردیذ تٌْا

 ٍ بِ هي کوک کٌیذ ّر سال کاهلتر از سال قبل باضن... ًواییذ

 ...ترسوها همیشه سیاهپوش آرزوهای خود خواهند بودنکنید هرگس فراموش 

 ...و شجاعت یعن در مقابل هر شکستی بگویید یکبار دیگر

 سیذاهیر هیرهَیذ

  9318تابستاى 

Telegram & instageram: @XY_Riazi 

2422-432-1199 



 

دوازدهمریاضی   

:مشتق  
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 خـك تنكي، ؿكتاكٜ صٝ ٔي ٘ٛيسیـ؟خسلن خلسیـ: 

ؿكتاكٜ تٛ خسلْ، أا ٟٕٔتل ام آ٘ضٝ ٔي ٘ٛيسٓ، ٔـاؿي است وٝ تا آٖ ٔي ٘ٛيسٓ. ٔي ؽٛاٞٓ ٚلتي خـكتنكي خاسؼ ؿاؿ: 

 .تنكي ضـي، ٔخُ ايٗ ٔـاؿ تطٛي

  ! تمیٝ ٔـاؿ ٞايي است وٝ ؿيـٜ اْ أا ايٗ ٞٓ ٔخُتٙاتلايٗ ٌفت:  خسلن تا تؼزة تٝ ٔـاؿ ٘گاٜ ولؿ ٚ صین ؽاصي ٘ـيـ

خـك تنكي ٌفت: تستٍي ؿاكؿ صطٛك تٝ آٖ ٘گاٜ وٙي، ؿك ايٗ ٔـاؿ خٙذ صفت ٞست وٝ اٌل تٝ ؿستطاٖ تیاٚكي ، تلاي 

 : تٕاْ ػٕلت تا ؿ٘یا تٝ آكأص ٔي كسي

علوت تٛ كا ٞـايت  صفت اَٚ: ٔي تٛا٘ي کاكٞاي تنكي وٙي، أا ٞلٌن ٘ثايـ فلأٛش وٙي وٝ ؿستي ٚرٛؿ ؿاكؿ وٝ ٞل 

 .ٔي وٙـ. اسٓ ايٗ ؿست ؽـاست، اٚ ٕٞیطٝ تايـ تٛ كا ؿك ٔسیل اكاؿٜ اش علوت ؿٞـ

صفت ؿْٚ: تايـ گاٞي ام آ٘ضٝ ٔي ٘ٛيسي ؿست تىطي ٚ ام ٔـاؿ تلاش استفاؿٜ وٙي. ايٗ تاػج ٔي ضٛؿ ٔـاؿ وٕي ك٘ذ  

خس تـاٖ وٝ تايـ ك٘ذ  .ي ٌقاكؿ ظليف تل ٚ تاكيه تلتىطـ أا آؽل کاك، ٘ٛوص تین تل ٔي ضٛؿ ٚ احلي وٝ ام ؽٛؿ تٝ را ٔ

 .ٞايي كا تغُٕ وٙي، صلا وٝ ايٗ ك٘ذ تاػج ٔي ضٛؿ ا٘ساٖ تٟتلي ضٛي

صفت سْٛ: ٔـاؿ ٕٞیطٝ ارامٜ ٔي ؿٞـ تلاي خان ولؿٖ يه اضتثاٜ، ام خان وٗ استفاؿٜ وٙیٓ. تـاٖ وٝ تصغیظ 

 .كا ؿك ٔسیل ؿكست ٍٟ٘ـاكي، ٟٔٓ استيه کاك ؽطا، کاك تـي ٘یست، ؿك ٚالغ تلاي ايٙىٝ ؽٛؿت 

صفت صٟاكْ: صٛب يا ضکل ؽاكري ٔـاؿ ٟٔٓ ٘یست، مغاِي إٞیت ؿاكؿ وٝ ؿاؽُ صٛب است. خس ٕٞیطٝ ٔلالة 

 .تاش ؿكٚ٘ت صٝ ؽثل است

ٚ سل ا٘زاْ خٙزٕیٗ صفت ٔـاؿ: ٕٞیطٝ احلي ام ؽٛؿ تٝ را ٔي ٌقاكؿ. خس تـاٖ ٞل کاك ؿك م٘ـٌي ات ٔي وٙي، كؿي 

 ضیاك تاضي ٚتـا٘ي صٝ ٔي وٙي.ٛي ٌقاكؿ ٚ سؼي وٗ ٘سثت تٝ ٞل کاك ٔي وٙي، ٞتٝ را ٔ
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 آشنایی تا مفهوم مشتقاول:     درس                

 

 مشتق یا شیة؛ مساله این است

ؿ٘یاي كياضي ٕٞاٖ ضیة است تٙاتلايٗ تٟتل است صٙـ ضیة لـٔي يا ٕٞاٖ ٔطتك رـيـ كا ياؿآٚكي ٔطتك ؿك 

 وٙیٓ

 ته  کمک دو نقطه: خط یةالف(   ش 

 تـست ٔي آيـضیة  ؽط تٝ وٕه ؿٚ ٘مطٝ ام آٖ ام فلَٔٛ مكيل 

    
 2   1

 2   1
 

 ته کمک ساویه: خط ب( شیة

 وٝ تا ٔغٛك  طَٛ ٞاي ٔخثت ٔي سامؿ ام كاتطٝ ميل تـست ٔي آيـ   ٝ يضیة ؽط تٝ وٕه ماٚ

         

 ه خط:ته کمک معادلخط ج( شیة 

 است. xة يتٟٙا يطلف( ٕٞاٖ ضل yضیة ؽط ؿك ٔؼاؿِٝ استا٘ـاكؿ ؽط )تٕاْ ؿ٘یا يٝ طلف 

       

 ٔطتك ؽط ٞاي ميل كا تـست آٚكيـ:: 1مثال

2 اِف( ؽط وٝ ام ؿٚ ٘مطٝ 
5   ٚ 6

 ٔي ٌقكؿ. 7

 ٔي سامؿ. 120ٞا ماٚيٝ  xب(ؽطي وٝ تا ٔغٛك 

 6    2 اؿِٝ ج( ؽط تٝ ٔؼ
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 )تق تق مشتق(  یافتن شیة منحنی ها

تٙاتلايٗ ؿك ٔٛكؿ آٟ٘ا ضیة ؿك يه ٘مطٝ تايـ ٔٛكؿ ٔغاسثٝ ، صٖٛ ضیة ؿك ٔٙغٙي ٞا تیٗ ٞل ؿٚ ٘فطٝ ٔتفاٚت فلق ٔیىٙـ 

 ٔي ٌٛيٙـ. "ضیت خط هوبط ثز هٌحٌی در آى ًمطِ"للاك ٌیلؿ وٝ  تٝ آٖ 

 (75وتاب صفغٝ ).یـوٙ یلاكائٝ ضـٜ ؿك رـَٚ ٘ظ يٞا یةكا تا ض يلم ئٙغٙ يؿاؿٜ ضـٜ كٚ٘ماط : 2مثال

 

 

 ٘مطٝ      

 ضیة 3- 1- 0 0/5 1 2

  كا ام وٛصه تٝ تنكي ٔلتة وٙیـ. "د"تا  "اِف" ؿاؿٜ ضـٜ ام يٞا یةض يلؿك ضکل م      ٕ٘ٛؿاك يتلا: 3مثال

 (75وتاب صفغٝ )

 A  ٕ٘ٛؿاك ؿك ٘مطٝ یةض (ِفا

 C  ٘مطٝ ؿك ٕ٘ٛؿاك ضیة )ب

 ABؽط  ضیة )ج

 2  ؽط  ضیة )ت

    ؽط  ضیة )ث

 

 

ؿاؿٜ ضـٜ ؿك  يكا تا ٔطتك ٞا a  ٚb  ٚc  ٚd  ٚeي ؿك ضکل، ٘ماط تٝ طَٛ ٞا f تا ؿك ٘ظل ٌلفتٗ ٕ٘ٛؿاك: 4مثال

 (75وتاب صفغٝ ) .یـوٙ یلرـَٚ ٘ظ

 

 

     x 

-2 - 0/5 2 0/5 0       
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 فزمول های مشتق:

 تابع مشتق:

ٕٞا٘طٛك  وٝ ٌفتٝ ضـ تٝ راي ٔطتك ٌیلي ؿك ٞل ٘مطٝ ؿاؿٜ ضـٜ ، ٔي تٛا٘یٓ تٝ وٕه فلَٔٛ ميل يه ضاتطٝ تلاي 

 ٝ ضـٜ كا ؿك آٖ راٌقاكي وٙیٓ.تاتغ  تـست اٚكؿ ٚ خس ام آٖ تٕاْ ٘ماط ؽٛاست

      
  0

           

 
 

 

 فزمول های پایه مشتق:

 مشتق تابع ثابت:-1
               0  

 

 مشتق تابع چند جمله ای: -2
                      1 

 

 مشتق تابع رادیکالی: -3
     √          

1

2√ 
 

     √ 
3

         
1

3√ 23  
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 فزمول های جبزی مشتق:

یق تىابع -1  فرمىل مشتق جمع و تفر
                                              

 

 فرمىل مشتق ضرب عدد -2
                          

 

 مشتق ضرب تىابعفرمىل  -3
                                             

 

 

 فرمىل مشتق تقسیم تىابع -4

     
    

    
         

                     

 2   
 

 

 

 فرمىل ترکیب تىابع )اول دلص بعدا خىدش(-4
 ُ ضلٚع ٔي ضٛؿ تؼـ تٝ سلاؽ ؽٛؿ تاتغ ٔي كٚيٓ.ٔطتك ٌیلي ام ؿاؽ

                             (    ) 
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 (87وتاب صفغٝ يـ)كا تٝ ؿست آٚك يلم ئطتك تاتغ ٞا: 15مثال

       اِف
8
3

 3 

4 5      ب  12 2  √2 

3 2       ج  1    2  7  2  

      ت
 2 2  4 

3  1
 

 

      ث
1

  4
 

 

)      د
 3  1
 2  5

)
8
 

 

      س
 

2 2    1
 

 

3        ط  1 3 5  2  

 

3        ػ  1  √5  2  

 

      ؿ
 2  3  1
 3  1

 

 

      ف
 9  1

√2  1
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ا٘گاٜ  6   2   ٚ  8  2  ٚ  5  2   ٚ  3  2  ٚ  تاضٙـ خقيل ٔطتك تٛاتغ     ٚ     اٌل : 16مثال

 ٚ   2        ٔمـاك
 
 
 .آٚكيـ ؿست تٝ كا  2   

 

 

 

  ٔطتك تاتغ   :2تست
    

    
ٔٛرٛؿ تاضـ،   1   ٚ  4   1   ٚ  0  1  است. اٌل  3 تلاتل 1  ؿك ٘مطٝ  

 (1381 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  1  ٔمـاك 

1 ) 
4

3
 2 ) 

3

4
 

3 )3

4
 4 )4

3
 

 

2       اٌل :17مثال       ٔطّٛتست  7 1  3 

 

 

   اٌل  :18مثال
 2

3  1 
 ٔطتك تاتغ. ٔطّٛتست  5

 

 

2 2  تل ٕ٘ٛؿاك تاتغ      5  ؽط ٔؼاؿِٝ   تٝ اماي وـاْ ٔمـاك   :3تست ٕٔاس   6  3 

 (1397 ؽاكد تزلتي است؟)

1 ) 3 2 ) 2 

3 )2 4 )3 
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√     اٌل   :4تست
3  1

2  1
 (1381 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  2   آ٘گاٜ  

1 ) 0 2 2 ) 0 1 

3 )0 1 4 )0 2 

√       ٔطتك تاتغ   :5تست
3  1

  2

3
 (1398 ؽاكد تزلتي وـاْ است؟) 3   ؿك ٘مطٝ  

1 )2

3
 2 )3

4
 

3 )4

3
 4 )3

2
 

     اٌل   :6تست
 3 2

 ؿاؽُ كياضي وـاْ است؟)       (    )  عاصُ  13  √     ٚ  3  1

92) 

1 )3

 
 2 )3

 2 

3 )1

3 
 4 )  3

 2 

     اٌل    :7تست
 

√1  2  
1

2
  ٚ     

 

 ؽاكد كياضي وـاْ است؟)              ُ عاص 2  1√

92) 

1 ) 1 2 )1 

3 )  4 )1

2
  

ؿك صفل وـاْ       ٔمـاك ٔطتك تاتغ  1  1     1      1     0   2  0  اٌل   :8تست

 (85 ؽاكد كياضي است؟)

1 ) 2 2 ) 
1

2
 

3 )1

2
 4 )2 
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     ٚ  | |  3     ؿٚ تاتغ تا ضاتطٝ ٞاي   :9ستت
3

4
ٔفلٚض ا٘ـ. تٝ اماي وـاْ  | |   

 (93 ؽاكد كياضي ؿك ٔثـا ٔؾتصات ٔطتك خقيل است؟)    تاتغ  aٔمـاك 

1 ) 
1

4
 2 ) 

1

2
 

3 )1

2
 ٞیش ٔمـاك( 4 

     ٌل ا   :11تست
2  1

  1
 (1398 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  5     تاضـ،  6  2       ٚ  

1 ) 2 2 ) 1 

3 )2 4 )3 

ٕٔاس است. اٌل        تل ٕ٘ٛؿاك تاتغ  2  ؿك ٘مطٝ  5  3  ؽط تٝ ٔؼاؿِٝ   :11تست

   
  1

       1 

2  2
 (98 ؽاكد كياضي وـاْ است؟)  2       ، تاضـ 

1 )1 2 )2 

3 )3 4 )4 

      اٌل   :12تست
1

 
1√    ٔطتك تاتغ    (85 ؽاكد كياضي وـاْ است؟)  2  

1 )   √1   2 2 )  √1   2 

3 )1

√1  2 4 )√1   2 

     اٌل    :13تست
3

2
 كياضي وـاْ است؟) 2  ؿك ٘مطٝ          آ٘گاٜ ٔطتك تاتغ  2  √ 

 (89 ؿاؽُ

1 ) 1 2 ) 
1

2
 

3 )1

2
 4 )1 
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     اٌل    :14تست
4

5
  

1

5
 تزلتي است؟) وـاْ    تاضٙـ، ٔطتك تاتغ  | |  4     ٚ  | |

 (1394 ؿاؽُ

1 )2 2 )3 

 ٔطتك ٘ـاكؿ( 4 4( 3

صٝ  A تٛاتغ ؿك ٘مطٝ يٗوٝ ا یـ٘طاٖ ؿٞ A تا ٔغاسثٝ ٔطتك كاست ٚ ٔطتك صح تٛاتغ ؿاؿٜ ضـٜ ؿك ٘مطٝ:19مثال

 (90وتاب صفغٝ ٚضؼي ام ٘ظل ٔطتك ؿاكؿ)

 

 

 

 

 (91وتاب صفغٝ تغ ٔطتك ٕ٘ٛؿاكٞاي ميل كا تٝ صٛكت تمليثي  كسٓ وٙیـ.)ٕ٘ٛؿاك تا:21مثال
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 (92وتاب صفغٝ ).تٍیليـ ؿك٘ظل ميل ضکل ؿك كا f  ٚgٕ٘ٛؿاك تٛاتغ :21مثال

  3   ٚ    2   ٚ    1   ٔطّٛتست                اِف( اٌل 

     ب( اٌل   
    

    
  3   ٚ    2   ٚ   1   ٔطّٛتست   
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 مهم:نکات 
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 مشتق/  22

 
 0911-432-2422 میزموید
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 م : مشتق خذیزی و خیوستگیدرس دو

 مشتق چپ و راست

ٌٛيٙـ ٚ تا  اٌل ٔطتك كا ؿك سٕت كاست ٘مطٝ تٍیليٓ )ام سٕت كاست تٝ ٘مطٝ ٘نؿيه ضٛيٓ( تٝ آٖ ٔطتك كاست ٔي

  ػلأت 
 
 .ٚ تٝ آٖ ضیة ٘یٓ ٕٔاس كاست ٔي ٌٛيٙـ ٘طاٖ ٔي ؿٞٙـ.    

ٝ ٘نؿيه ضٛيٓ( تٝ آٖ ٔطتك صح ٔیٍٛيٙـ ٚ تا ػلأت اٌل ٔطتك كا ؿك سٕت صح ٘مطٝ تٍیليٓ )ام سٕت صح تٝ ٘مط

  
 
 ٚ تٝ آٖ ضیة ٘یٓ ٕٔاس صح ٔي ٌٛيٙـ. ٘طاٖ ٔي ؿٞٙـ.    

 
 

 
       

  0

           

 
  

 

 
       

    

         

   
 

 
 

 
       

  0

           

 
  

 

 
       

    

         

   
 

 

 كا تـست آٚكيـ  1    آ٘گاٜ  | 2  |       اٌل: 22مثال

 

 

 

}        تاتغ يلئطتك خق: 23مثال
 2  3           1
 (91وتاب صفغٝ تلكسي وٙیـ )1     كا ؿك ٘مطٝ  1                  2
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 مشتق چح و راست

 ٔطتك صح ٚك كاست تیطتل ؿك ٔٛكؿ ٔٛاكؿ لـكٔطّك يا تلاوت استفاؿٜ ٔیطٛؿ.

 

   ٔطتك خقيل ٚ  0 ؿك  fاٌل تاتغ   :31تست
  0 

   0       0 

 
   ٔمـاك  

  0 

   0     0   

 
 وـاْ است؟)  

 (1380 ؿاؽُ تزلتي

1 )2     0  2 )2     0  

3 )2 4 ) 2 

عـ ػثاكت   :31تست
| 2   2|

2  √ 2 12
 (90 ؿاؽُ كياضي وـاْ است؟)  2  ٚلتي  

1 ) 3 2 ) 2 

3 )2 4 )3 

|2  |     اٌل   :32تست    تاضـ عاصُ   2√ 
   0 

  2       2 

  
 تزلتي وـاْ است؟) 

 (83 ؿاؽُ

1 ) 2 2 ) 
1

2
 

3 )1

2
 4 )3

2
 

  ٔمـاك       | |     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ     :33تست
 
 0    

 
 (87 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  0 

 صفل( 2 1 ( 1

3 )1 4 )2 

  ٔمـاك  |1  |  √ ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :34تست
 
 1  3  

 
  (90 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  1 

1 )2 2 )3 

3 )4 4 )5 
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 كياضي وـاْ است؟) 3   ٘مطٝ  ؿك 3 9√ | |          ٔطتك كاست تاتغ تا ضاتطٝ   :35تست

 (93 ؿاؽُ

1 ) 
16

3
 2 ) 5 

3 ) 4 4 )7

3
 

     اك   :36تست
 2

|1  |
   تاضـ،     

  0 

  3      3 

 
 (97 ؽاكد كياضي وـاْ است؟) 

1 )1

4
 2 )1

2
 

3 )3

4
 ٚرٛؿ ٘ـاكؿ( 4 

2 √     اٌل   :37تست    تاضـ  | |     
  0 

  1      1 

 
 (97 ؿاؽُ كياضي وـاْ است؟) 

1 )1

2
 2 )5

4
 

3 )3

2
 4 )5

2
 

1√     ٔطتك صح تاتغ تا ضاتطٝ   :38تست  √1  ؿاؽُ يكياض وـاْ است؟) 0  ؿك ٘مطٝ  2  

89) 

1 ) 
√2

2
 2 ) √2 

3 )√2

2
 4 )√2 

 

 

 

 

 

 



 مشتق/  29

 
 0911-432-2422 میزموید

 مشتق پذیزی تابع

 ٔطتك خقيل ٘یست.     ؿك ٘مطٝ      خیٛستٝ ٘ثاضـ، آ٘گاٜ       ؿك ٘مطٝ     اٌل تاتغ 

طتك خقيل است وٝ ٚ فمط ؿك عاِتي ٔ ؿِیّي ٘ـاكؿ عتٕا ؿك آٖ ٘مطٝ ٔطتك خقيل تاضـ، اٌل تاتغ ؿك يه ٘مطٝ خیٛستٝ تاضـ  عتي 

 ٔطتك صح ٚ كاست ؿك آٖ ٘ماط ٔساٚي تاضـ.

 
 

 
     

 

 
    

 تاتؼي ؿك يه ٘مطٝ ٔطتك خقيل است وٝ  ٔطتك صح ٚ كاست تاتغ  ؿك آٖ ٘مطٝ ٔٛرٛؿ ٚ تلاتل تاضـ. :3  

ٔطّمي ٚ تلاوتي وٝ تايـ ٔطتك صح ٚ كاست كا رـاگا٘ٝ ٔغاسثٝ ٚ  تزن ؿك تٛاتغ صٙـ ضاتطٝ ٚ لـك :4 کنکىری  

 ؿك صٛكت خیٛستٍي تـٖٚ ٚإٞٝ فمط کافیست ٔطتك كا خیـا وٙیـ. ،تلاتلي آٟ٘ا كا تلكسي ولؿ ؿك تمیٝ ٔٛاكؿ ٔطتمات

}        تاتغ يلئطتك خق: 24مثال
 2            1
 (78وتاب صفغٝ تلكسي وٙیـ )1     ا ؿك ٘مطٝك  1       1  

 

}        تاتغ يلئطتك خق: 25مثال
 2           0
 (92وتاب صفغٝ تلكسي وٙیـ )0     كا ؿك ٘مطٝ  0              
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2 |      تاتغ يلئطتك خق : 26مثال تلكسي تٝ وٕه تؼليف ٔطتك   1   ٚ  1   اط ٘م كا ؿك | 1 

 (79وتاب صفغٝ )ٚ ٔؼاؿِٝ ٘یٓ ٕٔاس ٞاي صح ٚ كاست كا تـست آٚكيـ.وٙیـ 

 

 ٔي ٌٛيیٓ تاتغ ٔطتك خقيل ٘یست: ؿك ضلايط ميل  :5  

 خیٛستٝ ٘ثاضـ.    اِف( تاتغ ؿك 

 ؿاضتٝ تاضـ ِٚي تا ٞٓ تلاتل ٘ثاضٙـٔطتك صح ٚ كاست ػـؿي     ب( تاتغ ؿك 

 ؿاكاي ٔطتك صح يا كاست يا ٞل ؿٚ ٔطتك ٘أتٙاٞي )تیٟٙايت( تاضـ.    ج( تاتغ ؿك 

ؿك صٝ تلكسي وٙیـ. ايٗ تٛاتغ   0  كا ؿك ٘مطٝ   √     ٚ          تٛاتغ ٔطتك خقيلي : 27مثال

 (80وتاب صفغٝ ٘ماطي ٔطتك خقيل ٘یستٙـ؟)

 

 

 

 

 

 √      تاتغ : 28مثال
 (80وتاب صفغٝ ؿك صٝ ٘ماطي ٔطتك خقيل ٘یست؟) 3
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 مشتق عامل صفز کننذه

ػثاكت ٔي ضٛؿ  اٌل ؿك يه ٘مطٝ ٔطتك ؽٛاستٝ ضـ ٚ ؿك آٖ ٘مطٝ ٔمـاك تاتغ صفل ضـ، فمط ام خلا٘تني وٝ تاػج صفل ضـٖ

 )ػأُ صفلوٙٙـٜ( ٔطتك ٔي ٌیليٓ ٚ تمیٝ ػثاكت كا فمط راٌقاكي ٔي وٙیٓ.

     ٔطتك تاتغ تا ضاتطٝ   :49تست
   1 √3  25

 (83 ؿاؽُ كياضي وـاْ است؟) 1  ؿك ٘مطٝ  4 3  5 

1 )1

16
 2 )1

8
 

3 )3

40
 4 )5

16
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 معادله خط مماس

يىي ام تست ٞاي ٔتـاَٚ خیـا ولؿٖ ٔؼاؿِٝ ؽط ٕٔاس تلٔٙغٙي تل يه ٘مطٝ كٚي آٖ يا ام يه ٘مطٝ ؽاكد آٖ ٔي 

تاضـ. ؿك ايٗ صٛكت تايـ تـا٘یٓ وٝ ٘مطٝ كٚي ٔٙغٙي عتٕا طَٛ ٚ ػلضص كٚي ٔٙغٙي صـق ٔیىٙـ خس يه ٘مطٝ 

 ضیة ٘یام است وٝ آٖ ٞٓ ٔیطٛؿ ٔمـاك ٔطتك ؿك ٕٞاٖ ٘مطٝ  ٕٔاس. ام ؽط ٔٛكؿ ٘ظل كا ؿاكيٓ. تٙاتلايٗ فمط يه

  ؽط ٕٔاس تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ   :51تست
 2

  1
كا تا وـاْ ػلض لطغ ٔي  yٚالغ تل آٖ ٔغٛك  2ؿك ٘مطٝ تٝ طَٛ  

 (85 ؽاكد كياضي وٙـ؟)

 1( 2 صفل( 1

3 )2 4 )4 

2 √  ػلض ام ٔثـا ؽط ٕٔاس تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ   :51تست ٚالغ تل آٖ وـاْ  1  ؿك ٘مطٝ   3 

 (1387 ؿاؽُ تزلتي است؟)

1 ) 
3

5
 2 ) 

3

4
 

3 )3

2
 4 )2 

2 2     تا ضاتطٝ   تل ٕ٘ٛؿاك تاتغ  1   ؽط   :52تست  وـاْ است؟)  ٕٔاس است.      

 (1380 ؿاؽُ تزلتي

1 ) 
9

8
 2 ) 

7

8
 

3 )7

8
 4 )9

8
 

  تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ  1ؿك ٘مطٝ اي تٝ طَٛ  2  3   ؽط تٝ ٔؼاؿِٝ    :53تست
 2  

  2
  ٕٔاس است.  

  (1386 ؽاكد تزلتي وـاْ است؟)

1 )2 2 )3 
7

8
 

3 )4 4 )6 
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  تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ  2  3   ؽط تٝ ٔؼاؿِٝ   تٝ اماي وـاْ ٔمـاك   :54تتس
 2  

  2
ٕٔاس  

 (95 ؽاكد كياضي است؟)

 صفل( 2 1 ( 1

3 )1 4 )2 

ٕاس است. عاصُ ٔ       تل ٔٙغٙي خیٛستٝ  2  ؿك ٘مطٝ  2  3  ؽط تٝ ٔؼاؿِٝ   :55تست

   
  2

 2    4    

  2
 (95 ؿاؽُ كياضي وـاْ است؟) 

1 )3 2 )6 

3 )12 4 )15 

3   ؽط ٕٔاس تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ   :56تست لطغ   ٚالغ تل آٖ ٔٙغٙي كا ؿك ٘مطٝ ؿيٍل  1  ؿك ٘مطٝ  2  

 (1387 ؽاكد تزلتي است؟)وـاْ   ٔي وٙـ. ػلض ٘مطٝ 

1 ) 3 2 ) 2 

3 )2 4 )3 

2 2  ٕ٘ٛؿاك تاتغ   تٝ اماي وـاْ ٔمـاك   :57تست  تل ٘یٕسام ٘اعیٝ اَٚ 6     1    

 (1393 ؽاكد تزلتي ٔغٛكٞاي ٔؾتصات ٕٔاس است؟)

1 ) 4 2 )4 ٚ  12 

3 )12 ٚ  4 4 )12 

     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :58تست
4  5

  1
، ؽط ٕٔاس تل ٕ٘ٛؿاك آٖ ٔٛامي خاكٜ ؽطي است ٌٝ   8 0 ٚ ؿأٙٝ  

 ؽاكد تزلتي ٞا كا تا وـاْ ػلض لطغ ٔي وٙـ. ) yاتتـا ٚ ا٘تٟاي ٔٙغٙي كا تٝ ٞٓ ٚصُ وٙـ. ايٗ ؽط ٕٔاس ٔغٛك 

1398)  

1 ) 2 2 ) 1 5 

3 ) 1 4 ) 0 5 
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ٔٛامي يىي ام ؽطٛط ٕٔاس تل ٔٙغٙي       2   ؽط تٝ ٔؼاؿِٝ  mتٝ اماي وـاْ ٔماؿيل    :59تست

  √1  (95 ؿاؽُ كياضي است؟) 2  

1 )   1 2 )   1 

3 )  1 4 )  1 

3   ؽط ٕٔاس تل ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ   :61تست  3 2 ػٕٛؿ است. ايٗ  2  3  ٝ ٔؼاؿِٝ تل ؽط ت 1 

 (1389 ؿاؽُ تزلتي ؽط ٕٔاس ام ٘مطٝ اي تا وـاْ ٔؾتصات ٔي ٌقكؿ؟)

1 ) 1 3  2 ) 1 4  

3 ) 2  6  4 ) 2  4  
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 (82 ؿاؽُ يكياض تا ضاتطٝ ؿك صٙـ ٘مطٝ ٘اخیٛستٝ ٚ ؿك صٙـ ٘مطٝ  ٔطتك ٘اخقيل است؟)  تاتغ   :76تست 

     {

                    0
  1          0    1
2  2        1    2
 2  2           2

 

 ؿٚ ٘مطٝ ٘اخیٛستٝ ٚ ؿٚ ٘مطٝ ٔطتك ٘اخقيل( 2 يه ٘مطٝ ٘اخیٛستٝ ٚ ؿٚ ٘مطٝ ٔطتك ٘اخقيل( 1

 ؿٚ ٘مطٝ ٘اخیٛستٝ ٚ سٝ ٘مطٝ ٔطتك ٘اخقيل( 4 يه ٘مطٝ ٘اخیٛستٝ ٚ سٝ ٘مطٝ ٔطتك ٘اخقيل( 3

}     تاتغ تا ضاتطٝ   :77تست
   ٌٛيا      2  

0          ًٌٙ   
 (88 ؿاؽُ كياضي ؿك صٙـ ٘مطٝ ٔطتك ؿاكؿ؟) 

1 )1 2 )2 

 ٞیش ٘مطٝ( 4 تي ضٕاك( 3

      تاتغ تا ضاتطٝ   :78تست
1

 
 (91 ؿاؽُ كياضي ك وـاْ تامٜ ٔطتك خليل است؟)ؿ  

1 ) 0 1  2 )  1  0  

3 ) 1     4 )     1  

     تاتغ تا ضاتطٝ   :79تست
| 3 2 |

 
 (98 ؽاكد كياضي ؿك صٙـ ٘مطٝ ٔطتك ٘اخليل است؟ ) 

1 )1 2 )2 

3 )3 4 )4 

}     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :81تست
 

8

    
                   2

  3  6         2
 وـاْ است؟)  ٔٛرٛؿ تاضـ،   2   اٌل  

 (1398 ؽاكد تزلتي

1 )1 2 )2 

3 )3 4 )4 
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}     اك تاتغ تا ضاتطٝ   :81تست
   2     4         2
        3 وـاْ   1  ٕٞٛاكٜ ٔطتك خقيل تاضـ،  2                  

 (97 ؿاؽُ تزلتي است؟)

 صفل( 2 3 ( 1

3 )1 4 )5 
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 دامنه تاتع مشتق:

 ام كاتطٝ ميل تـست ٔي آيـ   ٘طاٖ ؿٞیٓ آ٘گاٜ ؿأٙٝ تاتغ    كا تٝ صٛكت  fاٌل ؿأٙٝ تاتغ 

  طَٛ ٘ماط ٔطتك ٘اخقيل         

 

 (84وتاب صفغٝ ).يـٔطتك ٚ ؿأٙٝ آٖ كا تٝ ؿست آٚك ميل تاتغ ؿك:32مثال

      
5          1
2           1

 

 

 (84وتاب صفغٝ ).يـتاتغ ٔطتك ٚ ؿأٙٝ آٖ كا تٝ ؿست آٚك      اٌل :33مثال

     
1
 

 

 

 (91وتاب صفغٝ )تاتغ ميل  كسٓ ٕ٘ٛؿاك ام استفاؿٜ تا :34مثال

 

      2  2  3 

 

 .وٙیـ ٔلتة تلتیة صؼٛؿي تٝ 2ٚ  -1ٚ  0ٚ  3ٔطتك كا ؿك ٘ماطي تٝ طَٛ  اِف( ٔماؿيل

 .وٙیـ كسٓ كا ٔطتك ب( تاتغ
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 (90وتاب صفغٝ ل)ؿك تاتغ مي:35مثال

 

     {
5  4             0
 2     0    3
  6           3

 

 اِف( ٕ٘ٛؿاك تاتغ كا كسٓ وٙیـ

 ب(٘طاٖ ؿٞیـ ؿك ؿٚ ٘مطٝ ام ايٗ ٕ٘ٛؿاك ٔطتك ٚرٛؿ ٘ـاكؿ.

 ج( ضاتطٝ ٔطتك كا تٙٛيسیـ

 .ت( ٕ٘ٛؿاك تاتغ ٔطتك كا كسٓ وٙیـ
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ام آًٞٙ ِغظٝ  1 0   ٚ  3  اًٞٙ ٔتٛسط تغییل ايٗ تاتغ ٚلتي  3      ؿك تاتغ تا ضاتظٝ   :85تست

 (87 ؽاكد تزلتي صمـك تیطتل است؟) 3  اي تغییل تاتغ ؿك ٘مطٝ 

1 )0 31 2 )0 42 

3 )0 62 4 )0 91 

2 √     آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ تا ضاتطٝ   :86تست  5  كٚي تامٜ اي ام  x٘سثت تٝ تغییل  144 

 (84 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟) 9  تا 

1 )0 4 2 )0 5 

3 )0 6 4 )0 7 

       ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :87تست
1

 
2تٝ ػـؿ  2یلك ام ػـؿ اًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ٚلتي ٔتغ  تغییل وٙـ    

8تلايل 

9
 (86 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  است.  

1 )1 5 2 )2 

3 )2 5 4 )3 

تغییل وٙـ، تلايل آًٞٙ ِغظٝ  25تٝ  4ام   آًٞٙ ٔتٛسط تغییل ٚلتي ٔتغیل   √     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :88تست

 (83 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟)  . ٔي تاضـ  اي ؿك ٘مطٝ 

1 )11 75 2 )12 25 

3 )12 5 4 )13 5 

2 √     آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ   :89تست ام آًٞٙ ِغظٝ اي   3 0 كٚي تامٜ  x٘سثت تٝ ٔتغیل  16 

 (88 ؿاؽُ تزلتي صمـك وٕتل است؟) 3√  تاتغ ؿك 

1( 2 صفل( 1

18
 

3 )1

12
 4 )1

9
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ام آًٞٙ   56 2  25 2 آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ٘سثت تٝ تغییل ٔتغیل كٚي تامٜ   √     ؿك تاتغ   :91تست

 (87 ؿاؽُ تزلتي آ٘ي ؿك ضلٚع ايٗ تامٜ صمـك وٕتل است؟)

1 )1

93
 2 )2

93
 

3 )1

62
 4 )1

31
 

     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :91تست
36

1 آًٞٙ ٔتٛسط تاتغ ام  2  2 تا  2  صمـك ام آًٞٙ ِغظٝ اي آٖ ؿك  3 

 (90 ؿاؽُ تزلتي تیطتل است؟) 123√  

1 )1 2 )1 5 

3 )2 4 )2 5 

     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :92تست
 

  1
1 آًٞٙ ٔتٛسط ام   2 تا  2  تلاتل آًٞٙ ِغظٝ اي آٖ ؿك  5 

 (90 ؽاكد تزلتي وـاْ است؟)  است.     

1 )2 5 2 )1  √3 

3 )3 4 )4 

  1  2      ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :93تست
1
ام آًٞٙ  12  تا  4  اًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ام ٘مطٝ  2

 (93 ؿاؽُ تزلتي صمـك تیطتل است؟) 4  ٝ ِغظٝ اي آٖ ؿك ٘مط

1 )7

540
 2 )11

540
 

3 )7

270
 4 )11

270
 

 21 0تا ٕ٘ٛ ٔتغیل  1  ؿك ٘مطٝ   آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ٘سثت تٝ ٔتغیل   √     ؿك تاتغ تاضاتطٝ   :94تست

 (94 ؿاؽُ تزلتي ٕتل است؟)ام آًٞٙ ِغظٝ اي تاتغ ؿك ايٗ ٘مطٝ صمـك و

1 )1

42
 2 )1

21
 

3 )3

42
 4 )2

21
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     ؿك تاتغ تاضاتطٝ   :95تست
  1

√ 
 44 0تا ٕ٘ٛ ٔتغیل  1  ؿك ٘مطٝ   آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ٘سثت تٝ ٔتغیل  

 (94 ؽاكد لتيتز ام آًٞٙ ِغظٝ اي تاتغ ؿك ايٗ ٘مطٝ صمـك وٕتل است؟)

1 )1

30
 2 )1

24
 

3 )1

12
 4 )1

6
 

ام  25 6  تا  4  ام ٘مطٝ  آًٞٙ ٔتٛسط تغییل تاتغ ٘سثت تٝ ٔتغیل   √     ؿك تاتغ تاضاتطٝ   :96تست

 (93 ؽاكد تزلتي صمـك وٕتل است؟) 4  آًٞٙ ِغظٝ اي تاتغ ؿك ٘مطٝ 

1 )1

36
 2 )1

18
 

3 )5

72
 4 )1

12
 

2 3     ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :97تست   تفاضُ آًٞٙ تغییل ِغظٝ اي تاتغ ؿك ٘مطٝ   2  4 
 

2
ام  

 (86 ؽاكد تزلتي تغییل ٔي وٙـ، وـاْ عاِت است؟)    تٝ   ام ػـؿ   آًٞٙ تغییل ٔتٛسط تاتغ ٚلتي ٔتغیل 

 1 )  2 )2  

 صفل( 4  3( 3

ام آًٞٙ تغییل   2 0 آًٞٙ تغییل ٔتٛسط تاتغ ؿك تامٜ  1  4√ 2        ؿك تاتغ تا ضاتطٝ   :98تست

  ِغظٝ اي آٖ ؿك 
3

4
 (98 ؿاؽُ كياضي صمـك تیطتل است؟) 

1 )0 1 2 )0 15 

3 )0 2 4 )0 25 

   ك تاتغ ؿ  :99تست
  0 

  3      3 

 
   اؽتلاف اًٞٙ تغییل ِغظٝ اي ؿك  

  0 

  3      3 

 
ام اًٞٙ  

   تغییل ٔتٛسط ؿك 
  0 

  3      3 

 
 (98 ؿاؽُ تزلتي وـاْ است؟) 

1 )0 25 2 )0 5 

3 )0 2 4 )0 75 
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1  2√     اتغ تا ضاتطٝ ؿك ت  :111تست  1

  1
ام آًٞٙ ِغظٝ اي   4  0 آًٞٙ تغییل ٔتٛسط تاتغ ؿك تامٜ  

  آٖ ؿك  
3

2
 (98 ؽاكد كياضي صمـك وٕتل است؟) 

1 )0 03 2 )0 04 

3 )0 05 4 )0 06 

 

تا ٔثـا   فاصّٝ ٘مطٝ   ك علوت است. ؿ 8  √  تل كٚي ٔٙغٙي تٝ ٔؼاؿِٝ        ٘مطٝ   :111تست

 (84 ؽاكد تزلتي وـاْ است؟) 7  ؿك ٘مطٝ   ٔؾتصات است. آًٞٙ ِغظٝ اي تغییل 

1 )15

16
 2 )15

8
 

3 )3

7
 4 )5

4
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 نکات و مثال های خاص
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 مزاحل تحصیل خششکی؛چهارم تخش
 زی، اکستزًی ٍ ایٌتزًی()استیج یٌیدٍراى ثبل. ۳

خَد اس  یٌیثبل دٍراى .رٍسّب  یيا یثزا کٌٌذ یرا تحول ه ینسبل ٍ ً ۳کِ عوذتب  ی. دٍراًرسین یه یدٍراى اغل ثِ

 ضذُ است. یلتطک یتز کَتبُ یّب دٍرُ

ّب  اس داًطگبُ یلیت. الجتِ در خاس یٌتزًیدٍراى ا هبًذُ یٍ سهبى ثبل ی،سبل دٍم اکستزً یَدًتی،سبل اٍل است یک

 .ضَد یگفتِ ه)استیجز(ضر یٍ اکستزى، است یَدًتثِ است

آى داًطگبُ چگًَِ  یآهَسض یستنکِ س یيدارد. ا یثستگ کٌی یه یلکِ در آى تحػ یثِ داًطگبّ یلیدٍراى خ ایي

 ضزح دّن: تَاًن یرا ه ثزخی داًطگبُ ّبآهَسش در  ی است. هي ًحَُ

 ی ًجبضذ، هعوَلا ثِ تَ اجبسُ یضت ّستٌذ کِ اگز ثخص خلَت ثبضذ ٍ کبر ۰۱تب  بّ یککط یَدًتی،دٍراى است در

 .یّز چمذر کِ سٍدتز ثزٍ کٌی ی. الجتِ هعتمذم کِ خَدت ضزر هدٌّذ یسٍدتز رفتي ه

سِ هبُ اطفبل ٍ  ی،سِ هبُ جزاح ی،ضذُ است: سِ هبُ داخل یلاس پٌج ثخص تطک ثعضی داًطگبُ ّب یَدًتیاست دٍراى

اختػبظ دارد کِ استذلال  یٍ اخلاق پشضک یٌیثِ دٍ درط استذلال ثبل هبًذُ یهبُ ثبل یک. یوبىسًبى ٍ سادٍ هبُ 

 است. یگزٍُ داخل یثزا یٌیثبل

 داضت. یخَاّ یعول ی ٍ ّن ًوزُ یتئَر ی ّز ثخص اهتحبى ٍجَد دارد ٍ تَ اس ّز ثخص، ّن ًوزُ پبیبى

 یلیتعط  یشیَپبت،. در فیّست یلتبثستبى تعط یِ،. در علَم پبذکٌ  یه ییزسهبى تغ یيّن اس ا یلاتتعط راستی،

ّفتِ در دٍراى  یکهبُ ٍ  یزّفتِ ت یکهبُ ٍ  یّفتِ د یک یٌی،ٍ در دٍراى ثبل یبثذ یه یلتبثستبى ثِ چٌذ ّفتِ تمل

 .یّست یلًَرٍس تعط یذع

ٍ  ضَی یَ غبحت هْز هٍ ت ضَد یضت ضزٍع ه ّبی یکهبِّ است. کط یکّب  ثخص ی ّوِ ی،دٍراى اکستزً در

ٍ  یککط ۰۰رٍسُ،  ۳۰ یّب است کِ در هبُ یيداًطگبُ ا یستنثز اسبط س ّب یک. تعذاد کطیثگذار Order تَاًی یه

 .یَدًتیدٍراى است درٍ چِ  یداضت. چِ در دٍراى اکستزً یخَاّ یککط ۰۱رٍسُ،  ۳۱ یّب در هبُ

 .ضَد یکوتز ه ّب یکداًطجَ، هعوَلا تعذاد کط یبدثِ خبطز تعذاد س الجتِ

ٍ  یخَدتزیي. در ثیدارد کِ ثب کذام استبد ثبض یيثِ ا یثستگ ی،کِ کذام ثخص ثبض یياس ا یطتزًظز هي، ث ثِ

 یيثْتز اس ا  استبد خَة، یک(، ثَدى ثب ی)هثلا ثخص آًکَلَص یعوَه یداًطجَ یّب ثزا ثخص تزیي آهَسش یث

 .یثبض سَاد یَد ٍ ثیخاستبد ث یکثب  یٍل یعوَه یالعبدُ هبًٌذ داخل ثخص فَق یکاست کِ 

 در پبیبى فػل ثعذ غحجت خَاّین کزد... پبیبى ًبهِ ٍ دٍرُ تخػعدر هَرد 

 




