
 ًامًیهدولتی دبیرستان غیر 

 9فصل دوم ریاضی 
 عذدّایحمیمی

 جوان: مدرس



 :عذدّایگَیا-1

ٖ کٌ٘نخضٍٓ عذدٕ اص هدوَعٔ قثل اص هعشفٖ عذدّإ گَٗا، چٌذ   .فصل قثل سا ٗادآٍسٕ ه
 
اٗي هدوَعِ ضاهل توام عذدّإ کاهل ٍ هثثت است:اعذادطثیعیهجوَعۀ: 

 
اٗي هدوَعِ ضاهل توام عذدّإ طث٘عٖ تِ ّوشاُ عذد صفش است:اعذادحساتیهجوَعۀ: 
    

اٗي اعذاد ٍ عذد صفش استقشٌٗٔ ضاهل توام عذدّإ طث٘عٖ، :اعذادصحیحهجوَعۀ: 
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 :هثلاً. اعذاد صح٘ح تشإ توام هحاسثات هَسد احت٘اج ها کافٖ ً٘ستٌذ
ٖ کٌ٘ن( س٘ةهثلاً ٗک )ٗک ضٖء ٍقتٖ »  ّشعذد هشتَط تِ ، سا تِ سِ قسوت هسإٍ تقس٘ن ه

 » .تَدًخَاّذ صح٘ح ، ٗک عذد طث٘عٖ ٗا قسوت
 تِ صَستتوام اٗي اعذاد سا هدوَعٔ اکٌَى ٍ اٗن  تا کسشّإ هشتَطِ آضٌا ضذُقثل ّإ  دس سال
ٖ کٌ٘نٍ ًوادٗي هعشفٖ دق٘ق   :ه

 :ّستٌذهثثت ٍ ٗا هٌفٖ علاهت ّإ تا کسشّإ هتعاسفٖ ّواى حق٘قت دس  «اعذادگَیا»
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 .ٗعٌٖ توام کسشّاٖٗ کِ صَست ٍ هخشج آًْا دٍ عذد صح٘ح تَدُ ٍ هخشج هخالف صفش تاضذ
 :تَٗژُ. اص عذدّإ گَٗا ّستٌذٖ ّٗا عذدّإ                                 هثالتوام تٌاتشاٗي 

!ضًَذعذدّایطثیعیٍصحیحّنعذدگَیاهحسَبهیتوام

 .داد 1تِ اٗي عذدّا هخشج  تَاى صٗشا هٖ
 ؛هٌفٖ سا تِ صَست کسش هٌتقل کشد تَاى تَخِ کٌ٘ذ کِ اگش ٗک عذد گَٗا هٌفٖ تاضذ، هٖ:ًىتِ

 :هثلاً

 

 :تِ سٍش صٗش ّن هعشفٖ ًوَد تَاى اعذاد گَٗا سا هٖهدوَعٔ ًت٘دِ، دس 
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.ًظزگزفتدر(طثیعی)ّوَارُعذدیهثثتتَاىهییهعذدگَیاراهخزج: تِ عثاست دٗگش
 ّن     ٗا ٍ  چَى      دٗگشٕ  ّإ تِ سٍش تَاى هٖسا  عذد      کشدٗذ کِ تِ عٌَاى ًوًَِ هطاّذُ 
 :  تَاى تِ هطلة هْوٖ اضاسُ کشد هٖدس ًت٘دِ . دادًواٗص 

!ّزعذدگَیاتیصاسیهًوایصدارد


 .تاضٌذ، تٌَٗس٘ذتشاتش  تا     پٌح عذد گَٗا کِ :هثال


:دادتاضزبعذدّایییىساىدرصَرتٍهخزجاًجامتَاىاستوِایيوارراهیٍاضح


 

 !ًوایصداردضوارتیّزعذدگَیا: اداهِ دّ٘ن ٍ تٌاتشاٗي تَاً٘ن هٖکاس سا ّش قذس تخَاّ٘ن اٗي 
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 :هطتشکهخشج 
 تات٘ي دٍ عذد  «گیزیهخزجهطتزن» هفَْمهختلف عذدّإ گَٗا،  ّإ ًواٗصٗکٖ اص ًتاٗح 

 تا هخشج هطتشک سا   عذدّإ گَٗإ            خَاّ٘ن هٖفشض کٌ٘ذ  .کاستشدّإ فشاٍاى است

 :دٍ سٍش ٍخَد داسد .تٌَٗس٘ن

 

هخشج  دسصَست ٍ هخشج کسش اٍل سا دس هخشج کسش دٍم ٍ صَست ٍ هخشج کسش دٍم سا :اٍلرٍش 

 :کٌ٘نضشب  کسش اٍل    

 

 هخشجهحاسثِ کشدُ ٍ سپس صَست ٍ سا ] 8,6[;24 ٗعٌٖ هخشج ّا .م.م.اتتذا ک:رٍشدٍم 

 :ضًَذ. م.م.دس عذدّاٖٗ ضشب کٌ٘ن کِ هخشج ّش دٍ کسش ّواى کسا کسشّا     
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 هخشج ًَضتِ  سٍش دٍم تْتشٗي اًتخاب است؛ چَى کسشّا تا عذدّإ کَچکتشٕ دس صَست ٍ :تَجِ
 .ذًضَ هٖ
 .تا هخشج ٗکساى تٌَٗس٘ذسِ کسش                    سا :هثال

 

 ٍعذد(12یعٌی)استٍسپستیيایيعذد12وِّواىعذدمراتعییيهیوٌین.م.ن3ٍ12تیياتتذا

] 18,12[;36:وِضَددیذُهیتِآساًی.هیوٌینهطخصرام.م.ن18
 36طثكرٍشتالا،تواموسزّاراتاهخزج.است36درًتیجِ،هخزجهطتزنسِوسزدادُضذُتزاتز

:هیًَیسین



 .ّزسِعذدتاهخزجیىساىًَضتِضذًذتٌاتزایي
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 (:گ٘شٕ ت٘طتشٕ اص هخشج هطتشککاستشدّإ ) گَٗاهقاٗسِ اعذاد 

 :اعذاد گَٗا تاٗذ ًکات صٗش سا دس ًظش داضتِ تاض٘نهقاٗسٔ تشإ 
 :هثلاً. است اص ّش عذد گَٗا تا علاهت هٌفٖتضسگتش ٗک عذد گَٗا تا علاهت هثثت (الف

 
 :دٍ عذد گَٗإ هثثتهقاٗسٔ تشإ (ب
  کٌ٘ناتتذا ٖ  !(دس ّن ضشب هخشج ّاٗا گ٘شٕ  تا هخشج هطتشک). آًْا سا ّن هخشج ه

  کٌ٘ن؛ ّش کذام کِ تضسگتش تَد، اص عذد دٗگش تضسگتش است ّاٗطاى صَستسپس ٖ  .سا هقاٗسِ ه
 :هثلاً     

8 



 :کٌ٘ذسا اص کَچک تِ تضسگ هشتة سٍتشٍ اعذاد گَٗإ :هثال
:هیوٌیناست،ّنهخزج168موِ.م.وسزّاراتااستفادُاسناتتذا


:تَاىًَضتّاهیلثلٍتاهمایسِصَرتحالاطثكًىتۀ





 عذدتشاتش داسًذ، عذدٕ کِ هخشج کَچکتشٕ داسد، اص ّإ  ٍقتٖ دٍ عذد گَٗإ هثثت صَست:ًىتِ
 :ّا ًوًَِتِ عٌَاى . دٗگش تضسگتش است

:تَخِ داضتِ تاض٘ذ کِ اگش دٍ عذد هٌفٖ تاضٌذ، ًاهسإٍ تشعکس خَاّذ ضذ
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 :ٗادآٍسٕ هحاسثِ تا اعذاد گَٗا
  سا ّا سا ًَضتِ ٍ صَست سا هطتشک کشدُ، سپس ٗکٖ اص هخشج ّا خوع ٗا تفشٗق، اتتذا هخشج ّادس 

ٖ کٌ٘نخوع        .ٗا تفشٗق ه
 :تَخِ کٌ٘ذًؤًَ سٍتشٍ تِ : هثال     

 

 ضًَذ ضشب هّٖن ّا ٍ هخشج ّا تِ تشت٘ة دس  دس ضشب، صَست. 

 :تِ ًؤًَ سٍتشٍ تَخِ کٌ٘ذ: هثال     

 

  کٌ٘ندس ٖ  ضشبسپس . تقس٘ن علاهت تقس٘ن سا تِ ضشب تثذٗل کشدُ ٍ کسش دٍم سا هعکَس ه

ٖ دّ٘نسا اًدام        .ه
 :تِ ًؤًَ سٍتشٍ تَخِ کٌ٘ذ: هثال     

 10 



 :ًکتِ
 :ضَد تع٘٘ي ٗک عذد گَٗا ت٘ي دٍ عذد گَٗإ دادُ ضذُ چٌ٘ي اًدام هٖ

  ٕکٌ٘نٗکساى دٍ کسش سا اتتذا هخشج ّا ٖ  .ه

  ًَٗس٘نسپس ٖ  صَست ّإکِ هخشج آى تا هخشج کسشّا ٗکساى ٍ صَست آى عذدٕ ت٘ي  کسشٕ ه

 .آى دٍ عذد گَٗا تاضذ    

 
 .تٌَٗس٘ذعذدّإ          عذدٕ گَٗا ت٘ي :هثال

:ضًَذیىساىًَضتِهیرٍتزٍتِصَرتهخزجّا

 :ًَضتعذدّایگَیایسیزراتیيآًْاتَاىهیاوٌَى
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 :ًکتِ
 تشإ تع٘٘يتَدًذ، ( ّنپطت سش )عذد هتَالٖ صَست ّا دٍ است، اگش هخشج ّا ٗکساى کِ ٌّگاهٖ 

 هاًٌذ تالا  ضشب کشدُ ٍ سپس  +1kدس آًْا، اتتذا صَست ٍ هخشج کسشّا سا ت٘ي عذد  k تعذاد
ٖ کٌ٘نعول   .ه

 
 .عذد گَٗا تٌَٗس٘ذچْاس عذدّإ گَٗإ           ت٘ي :هثال

:هیوٌیناتتذاهخزجّارایىساى



:ضزبهیوٌین4+1;5عذددرصَرتٍهخزجّزدٍوسزرالثل،طثكًىتۀحالا



 :ٍجَدداردتیيدٍعذدگَیایفَق،چْارعذدگَیایسیزهیوٌینهطاّذُ
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 :ًکتِ
 دٍ کسش سا تا ّن ٍ صَست ّإ سشٗع تشإ ًَضتي ٗک کسش ت٘ي دٍ عذد گَٗا اٗي است کِ سٍضٖ 

 :تا ّن خوع کشدُ ٍ عذدٕ خذٗذ تطک٘ل دّ٘نسا ً٘ض آى ّا هخشج ّإ 
ٖ کٌ٘نگَٗا تع٘٘ي عذد          عذدٕ ت٘ي دٍ :هثال  :ه

 
:هثلاً.تَاىّزتعذاددلخَاُعذدگَیاتیيدٍعذددادُضذًَُضتتاتىزاررٍشفَقهی

 

 


.تَاىایيرًٍذراتاتیٌْایتاداهِدادلذاتِآساًیتیيسِعذدگَیاًَضتینوِالثتِهی

 .عذد گَٗا ٍخَد داسد ضواس تٖت٘ي ّش دٍ عذد گَٗا، :ًتیجِ
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 :تثذٗل عذدّإ گَٗا تِ اعطاسٕ

 هٖآى تذست «ضىلاعطاری»کٌ٘ن، ّشگاُ دس هَسد ٗک عذد گَٗا صَست سا تش هخشج تقس٘ن 
 :تَدصٗش خَاّذ ، ضکل اعطاسٕ تِ صَست 5تش  12تقس٘ن عذد کسش       اص دس : تِ عٌَاى ًوًَِ. آٗذ

 
 
 

 هختلفٖ ٍخَد داسد کِ آًْا سا تِ صَست   ّإ تثذٗل ٗک عذد گَٗا تِ ضکل اعطاسٕ آى، حالتدس 
ٖ کٌ٘ندق٘ق   .قثل اص آى تِ ٗک هفَْم تَخِ کٌ٘ذ. ت٘اى ه
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 :ًکتِ

𝒂اگش کسش گَٗإ  

𝒃
 :است 1ٍ هخشج تشاتش صَست . م.م.حذ هوکي سادُ ضذُ تاضذ، آًگاُ بتا   

 

𝒂  کسش  دس اٗي صَست، 
𝒃

 :تِ عٌَاى ًوًَِ«ًطذًیسادُ»ٗا «ًاپذیزتحَیل»سا 

 (.4 ,7);  1ضَد ٍ تعلاٍُ  ًوًٖطذًٖ است، چَى سادُ کسش      سادُ 

 سادٍُ اکٌَى ضذُ تثذٗل صَست     تا سادُ کشدى تِ ، ٍلٖ (25 ,10);  5ٍ  ًطذًٖ ًثَدُ کسش      سادُ 
 .استًطذًٖ 

.ًَضت( ٗعٌٖ سادُ ًطذًٖ)آى ضکل تشٗي  تِ صَست سادُ تَاى کسشٕ سا هّٖش :درًتیجِ
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 :ًکتِ
𝒂  ًطذًٖکسش سادُ تثذٗل ٌّگام 

𝒃
ٖ دّذاعطاسٕ آى سِ حالت هختلف سخ تِ صَست     :  ه

 ٗا ّش ) 5ٗا  2تٌْا عذدّإ اٍل اٍل، هخشج تِ عَاهل ٗعٌٖ   bهوکي است دس تدضٗٔ :1حالت
«پذیزپایاى»ٗا  «هختَم»حاصل اٗي صَست اسقام اعطاسٕ عذد دس . تاضٌذٍخَد داضتِ ( دٍ

 .است
 :ضکل اعطاسٕ کسش       سا تٌَٗس٘ذ:هثال

:هیوٌیناتتذاوسزراتِصَرتسادًُطذًیتثذیل



:تمسینصَرتتزهخزجپساسچٌذهزحلِپایاىپذیزد،تایذاست تجشیۀهخزجتِصَرتچَى


 «هختَمعذداعطاری»
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 ٍخَد ًذاضتِ 5ٍ  2اٍل عذدّإ ّ٘چ کذام اص اٍل، هخشج تِ عَاهل دس تدضٗٔ هوکي است :2حالت
 دس چٌ٘ي. تاس تکشاس خَاٌّذ ضذ ًْاٗت تٌّٖگام تقس٘ن، ٗک ٗا چٌذ سقن اعطاسٕ تا صَست دس اٗي . تاضٌذ

 .ضَد گفتِ هٖ«سادُهتٌاٍب»حالتٖ، تِ عذد اعطاسٕ تذست آهذُ 
 

 :تٌَٗس٘ذکسش      سا ضکل اعطاسٕ :هثال
 

:هیوٌینوسزراتِصَرتسادًُطذًیتثذیلاتتذا


ایي33تز8تىزارضًَذوِتمسیناعطاریّایرلنتایذاست،33;3×11صَرتچَىتجشیۀهخزجتِ
:دّذراًطاىهیٍالعیت

 «عذداعطاریهتٌاٍبسادُ»
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 اٍل ّن عذدّاٖٗ ٍ  5ٍ  2ّن عذدّاٖٗ اٍل اص ت٘ي اٍل، هخشج تِ عَاهل دس تدضٗٔ هوکي است :3حالت
 :دس اٗي صَست ٌّگام تقس٘ن دس قسوت اعطاسٕ. داضتِ تاضٌذآًْا ٍخَد خض تِ 
  ٗک ٗا چٌذ سقن غ٘ش تکشاسٕ خَاّ٘ن داضتاتتذا. 
  اعطاسٕ تذست آهذُدس چٌ٘ي حالتٖ، تِ عذد . تاس تکشاس خَاٌّذ ضذ ًْاٗت تٖسپس ٗک ٗا چٌذ سقن اعطاسٕ تا 
 .ضَد هٖگفتِ «هزوةهتٌاٍب»    


 :  تٌَٗس٘ذکسش       سا ضکل اعطاسٕ :هثال
 

تمسینایيوسزاساعطاریضىل.است22;2×11صَرتتجشیۀهخزجتِاستٍدادُضذُسادًُطذًیوسز
:خَاّذآهذتذست22تز7عذد

 «هزوةعذداعطاریهتٌاٍب»
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 :عذدّایحمیمی-2
 ٗعٌٖ، عذد گَٗا ّستٌذ؛ داضتِ اٗذاعطاسٕ کِ تاکٌَى تا آى ّا سش ٍ کاس عذدّإ تس٘اسٕ اص 

 :هثلاً. کسش هتعاسفٖ ًطاى دادصَست سا تِ آًْا  تَاى هٖ
 

 صٗش تا تَخِ تِ ًکات تخص قثل، اگش عذدٕ گَٗا تاضذ، ضکل اعطاسٕ آى تِ ٗکٖ اص صَست ّإ
 :است
 هاًٌذ. ضًَذ اعطاسٕ هختَم تَدُ ٍ توام هٖ ّإ سقن: 

 
  هاًٌذ. تکشاس ضًَذ ًْاٗت تّٖإ اعطاسٕ توام ًطًَذ، تاٗذ ٗک ٗا چٌذ سقن تا  صَستٖ کِ سقندس: 

 

 :است کِ عذدّاٖٗ اعطاسٕ غ٘ش اص اٗي هَاسد ّن ٍخَد داسًذٍاضح 
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 :گٌگعذدّإ 
 :ًگاُ کٌ٘ذتِ عٌَاى ًوًَِ تِ عذدّإ اعطاسٕ سٍتشٍ 

 :پس. اًذ تکشاس ًطذُّا  ّإ اعطاسٕ هختَم ً٘ستٌذ ٍ ثاًً٘ا اٗي سقن اٍلاً سقن، ّا دس اٗي ًوًَِ
!وسزگَیاًَضتصَرتتِتَاىًویعذدّاراایي

ٖ دّ٘نتا     ٗا      ًطاى توام آًْا سا هدوَعٔ گفتِ ٍ «عذدگٌگ»عذدّاٖٗ، چٌ٘ي تِ   .ه
 :  عذد گٌگ عثاستٌذ اصتشإ ّا  تْتشٗي ًوًَِ:ّاهثال

 ًوًَِ؛ عذدّإتِ عٌَاى . استّش عذد سادٗکالٖ کِ خزس دق٘ق ًذاضتِ تاضذ، ٗک عذد گٌگ 
 :صٗشاهاًٌذ               . عذدّإ سادٗکالٖ گٌگ ً٘ستٌذّؤ ّستٌذ؛ ٍلٖ تَخِ کٌ٘ذ ّوگٖ گٌگ 

 
 

 .تاضذ ، عذدٕ گٌگ هٖاست 3/14آى کِ هقذاس تقشٗثٖ عذد                           ّن 
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 .تِ طَس کلٖ خزس اعذادٕ کِ هشتع کاهل ً٘ستٌذ ، گٌگ هٖ تاضذ 

ℕ 

ℤ 

ℚ 

ℚ   
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 .دٍ تِ دٍ تا ّن هقاٗسِ کٌ٘ذهدوَعِ ّإ               سا اعضإ :هثال
:ّزعذدصحیحگَیاّنّستٍتٌاتزایيتٌاتزایيداد،1هخزجتَاىهیچَىتِّزعذدصحیح


:گَیاًثَدىاستٍدرًتیجِهعٌایطزفیگٌگتَدىدلیمًاتِاس


:حمیمیعذدّای
 اگش توام اٗي اعذاد سا دس ٗک هدوَعِ قشاس  . چٌاى کِ قثل اص اٗي ّن گفت٘ن، ّش عذد اعطاسٕ ٗا گَٗاست ٍ ٗا گٌگ

ٖ آٗذ «حمیمیعذدّایهجوَعۀ»دّ٘ن،   :تٌاتشاٗي. آى      استًواد استاًذاسد کِ تذست ه
 

 عذدٕ قثلٖ، ّإ  هدوَعِّؤ تعلاٍُ، . هدوَعٔ      ّستٌذعضَ     عذدّإ                          توام ًت٘دِ دس 
 :ضًَذ هٖصٗشهدوَعٔ آى هحسَب 
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 :هحاسثۀتمزیثیهطلكٍلذر-3

   |  |ًواد آى عذد گفتِ ٍ تا «لذرهطلك»سا ّش عذد سٍٕ هحَس اعذاد تا هثذأ هختصات فاصلٔ 
 .حاصل قذسهطلق ٗک عذد تاٗذ هثثت تاضذ، ضَد وّٖ٘چ ٍقت هٌفٖ ًفاصلِ چَى . دٌّذ هًٖطاى 

 :گفت تَاى هٖ
  استعذد آى ّش عذد هثثت تشاتش خَد قذسهطلق: 

 :عٌَاى ًوًَِتِ      
  استآى عذد قشٌٗٔ ّش عذد هٌفٖ تشاتش قذسهطلق: 

 :عٌَاى ًوًَِتِ      
 قذسهطلق عذد صفش، ّواى صفش است: 
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 :ًکتِ
 :تِ دٍ هَسد هْن تَخِ داضتِ تاض٘ذّوَاسُ ٌّگام سادُ کشدى عثاسات قذس هطلقٖ 

  تِ تَخِ اگش داخل قذس هطلق ٗک عثاست هحاسثاتٖ ٍخَد داضتِ تاضذ، تاٗذ آى سا هحاسثِ کشدُ ٍ تا 

 :تٌاتشاٗي. آى سا اص قذس خاسج ًوَدعلاهتِ خَابِ      
 ٍ عذدٕ هٌفٖ است، تَدُ  -9تشاتش  5-7×2چَى : تلکِاست؛  ًادسست|5-7×2|;5+7×2 تسإٍ •

 :دس ًت٘دِ    
  ٖتقشٗثٖکِ داخل قذسهطلق عذدّإ سادٗکالٖ ّن ٍخَد داضتِ تاضذ، تاٗذ تا استفادُ اص خزس ٌّگاه 

 هَسد قثل، علاهت عثاست حاصل سا تع٘٘ي ًوَدُ ٍ سپس عذد سا اص قذس ٗک سقن اعطاس هاًٌذ تا آًْا     

ٖ کٌ٘نتقشٗثٖ تِ چٌذ خزس . خاسج ًوَد      :تْتش است آًْا سا ّوَاسُ دس رّي داضتِ تاض٘ذ، اضاسُ ه
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 .ت٘ات٘ذسا   عذد          قذسهطلق :هثال
:خَاّذتَدٍتٌاتزایيهٌفیعذدی  پستشرگتزاست،2عذداس   چَى





 :تَخِ کٌ٘ذدٗگشٕ ّإ  ًوًَِتِ :هثال
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 :پشداصٗن ت٘اى تفاٍت آى دٍ هٍٖ                     دس پاٗاى اٗي خضٍُ، تِ عثاست ّإ

هْن ٍخَد داسدًکتٔ هَسد اٗي عثاست دٍ دس  :   عذد: 

هقذاس 𝑎 ٖتاضذ، صٗشا صٗش سادٗکال ًثاٗذ عذد هٌفٖ قشاس گ٘شدهٌفٖ تَاًذ  ًو. 
تسإٍ صٗش ّوَاسُ تشقشاس است: 
 

 :ّا تِ عٌَاى ًوًَِ. ضًَذ ٍ سادٗکال تا ّن حزف هٖ 2ٗعٌٖ تَاى 
 

ٍخَد داسدهْن  ًٔکتهَسد اٗي عثاست ً٘ض دٍ دس :         عذد: 

 هقذاس𝑎  ٖهٌفٖ ًخَاّذ تَد سسذ هٖ 2ّش عذدٕ تاضذ، صٗشا تِ تَاى تَاًذ  ه ٍ. 
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  ٍٕتِ عٌَاى ًوًَِ اگش تٌَٗس٘ن. است ًادسست           تسا: 
 

 اها، استفادُ  . است   تشاتش                    سوت چپ عذد عثاست تذست آهذُ ًادسست است، صٗشا 

 :تشطشف خَاّذ ًوَدهطکل سا اصقذسهطلق 
 

 :ّاٖٗ دٗگش تِ عٌَاى ًوًَِ. کاهلاً صح٘ح خَاّذ تَدکِ    تٌاتشاٗي                    
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