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 ّب فصل اٍل: هجوَػِ

 دسس اٍل: هؼشفی هجوَػِ

 ٚ...2ٚ3ٚ5سؼطیف ػسز اَٚ: ػسز قجیؼی ثعضٌشط اظ یه وٝ فمف ثٝ ذٛزش ٚ یه ثرص دصیط اسز ٔب٘ٙس 

 اسز. 2٘ىشٝ:سٟٙب ػسز ظٚع اَٚ 

 سؼطیف ػسز ٔطوت: ٞط ػسزی وٝ ثٝ غٛضر حبغُ ؾطة زٚ ػسز ثعضٌشط اظ یه ثبضس ػسز ٔطوت اسز.

 ضٕبض٘سٜ ٞبی آٖ ػسز ٞسشٙس. اسز ثرص دصیطثط آٖ ٞب ه ػسز اػسازی وٝ ی سؼطیف ضٕبض٘سٜ: ٕٞٝ 

 سؼطیف ٔؿبضة قجیؼی یه ػسز: ٕٞٝ ی ػسزٞبیی وٝ اظ ؾطة یه ػسز زض اػساز قجیؼی ثسسز ٔی آیس ٔؿبضة قجیؼی آٖ ػسز ٞسشٙس.

 ٔؼٕٛػٝ ٔی ٘بٔٙس.ٚ آٖ اضیب ضا اػؿبی ٔی ٘بٔٙس ضا یه ٔؼٕٛػٝ  ٔطرع ٚ ٔشٕبیع ) غیط سىطاضی( سؼطیف: ٞط زسشٝ اظ اضیب

 ٘ىشٝ: ػّٕٝ ای وٝ اػؿبی یه ٔؼٕٛػٝ ضا ٔطرع ٔی وٙس ثبیس وبٔلا ٚاؾح ثبضس.

 ٔظبَ: وساْ یه اظ زسشٝ ٞبی ظیط یه ٔؼٕٛػٝ ضا ٔطرع ٔی وٙس؟

 ة( اػساز ذیّی ثعضي                                          1000اِف( اػساز قجیؼی ثعضٌشط اظ 

 30ر( ٔمسْٛ ػّیٝ ٞبی ػسز                                          3ضطٚع اظ  ح(چٟبض ػسز فطز ٔشٛاِی

 ػٛاة: ٞط یه اظ ٌعیٙٝ ٞبی ثبلا اػؿبی ٔطرػی زاض٘س ثٝ ػع ٌعیٙٝ ة وٝ اػؿبی آٖ وبٔلا ٔطرع ٘یسشٙس.

 ٘ىشٝ: ثطای ٘بٍٔصاضی ٔؼٕٛػٝ ٞب اظ حطٚف ثعضي اٍّ٘یسی اسشفبزٜ ٔی ضٛز.

+6 3 1*     ٔؼٕٛػٝ ضا سغییط ٕ٘ی زٞس. ،ٔؼٕٛػٝ ٘ىشٝ: ػبثؼبیی اػؿبی   *6 3 1+ 

 ٘ىشٝ: زض ٕ٘بیص ٔؼٕٛػٝ ٞب سطسیت ٘ٛضشٗ اػؿب ٟٔٓ ٘یسز.

 ٘ىشٝ: اػؿب ٞط ٔؼٕٛػٝ ضا ثب )ٚ( یب ٚیطٌَٛ اظ ٞٓ ػسا ٔی وٙٙس.

         ٔؼٕٛػٝ ضا سغییط ٕ٘ی زٞس. ،٘ىشٝ: سىطاض اػؿبی ٔؼٕٛػٝ 

 ػؿٛ زاضز؟چٙس  A={a,b,a,b,c}ٔظبَ: ٔؼٕٛػٝ

 سٝ اػؿبی ایٗ ٔؼٕٛػٝ ٞسشٙس. a , b , cایٗ ٔؼٕٛػٝ سٝ ػؿٛ زاضز. 

٘جبضس ٔی  Aػؿٛ  yزیسٜ ضٛز. ٚ اٌط   Aػیٙب زض ٔؼٕٛػٝ ی  xزض ایٗ غٛضر ثبیس   A∋x ثبضس ٔی ٘ٛیسیٓ  Aػؿٛ ٔؼٕٛػٝ ی  xػؿٛیز: اٌط 

 +     *                                                                                                                                           A ∌ y٘ٛیسیٓ 

 وساْ ٌعیٙٝ زضسز ٚ وساْ ٌعیٙٝ ٘بزضسز اسز؟ =A{a،2،5ٔظبَ: زض ٔؼٕٛػٝ }

 A ∋ 4ة(                                                         A ∋ 2اِف( 



 

3 
 

 A ∋ {2} ص(                                                       A ∋ Aح( 

+2*زض ٌعیٙٝ ی ص( زاضیٓ  حُ: فمف ٌعیٙٝ اِف زضسز اسز.  2 

 : ٔؼٕٛػٝ ٞب ضا ٔی سٛاٖ ثب اسشفبزٜ اظ ٔٙحٙی ٞب یب ذف ٞبی ضىسشٝ ثسشٝ ٕ٘بیص زاز.ًوبیص هجوَػِ ّب ثب استفبدُ اص ًوَداس ٍى

 ٝ غٛضر ضٚثٝ ضٚ ٕ٘بیص زازٜ ضسٜ اسز.ث =A{2،3،4ٔظبَ: ٔؼٕٛػٝ }

 

 

 ٕ٘بیص زازٜ ٔی ضٛز. ∅: ٔؼٕٛػٝ ای وٝ ٞیچ ػؿٛی ٘ساضشٝ ثبضس ٔؼٕٛػٝ سٟی ٘بْ زاضز ٚ ثب ػلأز هجوَػِ تْی

 ٔظبَ: وساْ یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط سٟی اسز؟

  2ٚ  1قجیؼی ثیٗ اِف( ٔؼٕٛػٝ اػساز 

 ة( اػساز اَٚ یه ضلٕی

 . دس ایٗ ٔؼٕٛػٝ سٟی اسز.ؿٛی ٚػٛز ٘ساضز ٞیچ ػاِف( زض ٔؼٕٛػٝ اِف 

 یىی ٘سشٙس. +0* + *٘ىشٝ : ٔؼٕٛػٝ ی سٟی ثب ٔؼٕٛػٝ ٞبی سه ػؿٛی 

 دسس دٍم: هجوَػِ ّبی ثشاثش ٍ ًوبیص هجوَػِ ّب

 A=Bثٝ ػجبضر زیٍط  ثبضس. Aزض  Bٚ ٞط ػؿٛ  Bزض  Aثب ٞٓ ٔسبٚیٙس ٞطٌبٜ ٞط ػؿٛ  A  ٚB٘ىشٝ: زٚ ٔؼٕٛػٝ 

 ٘یسز ٚ ثبِؼىس. B ثبضس وٝ زض  A٘بٔسبٚیٙس وٝ حسالُ یه ػؿٛ زض ٔؼٕٛػٝ  A  ٚBؼٕٛػٝ ٍٞٙبٔی وٝ زٚ ٔ

 ضا ثٙٛیسیس. آیب ایٗ زٚ ٔؼٕٛػٝ ثب ٞٓ ٔسبٚیٙس؟ 8ٚ  2ٚ ٔؼٕٛػٝ اػساز فطز ثیٗ  3ٔظبَ: ٔؼٕٛػٝ اػساز فطز ٔشٛاِی ضطٚع اظ 

 { دس ایٗ زٚ ٔؼٕٛػٝ ثب ٞٓ ٔسبٚیٙس.3،5،7} 8ٚ  2{ ٚ وؼىٛػٝ اػساز فطز ثیٗ 3،5،7} 3حُ:ٔؼٕٛػٝ اػساز فطز ضطٚع اظ 

+  3 4* ٔظبَ: ػبٞبی ذبِی ضا قٛضی دط وٙیس وٝ زٚ ٔؼٕٛػٝ ثطاثط ثبضٙس.  {5 √9  }  

9√ حُ:چٖٛ +5 3 4*ٓ. ضا زض زٚ ٔؼٕٛػٝ ضز ٚ ثسَ وٙی 5 ٚ 4اسز دس ثطای ثطاثطی ثبیس ػسزٞبی  3   *5 3 4+ 

٘طبٖ ٔی زٞیٓ ٚ اٌط  B ⊆ Aثبضس ٚ ثب  Aزض ٔؼٕٛػٝ  Bٔی ٘بٔیٓ ٞطٌبٜ ٞط ػؿٛ ٔؼٕٛػٝ  Aٔؼٕٛػٝ ی ضا ظیط ٔؼٕٛػٝ  B: ٔؼٕٛػٝ صیش هجوَػِ

 B⊈A٘جبضس ٔی ٘ٛیسیٓ   Aثبضس وٝ زض  Bػؿٛی زض ٔؼٕٛػٝ 

ظیط ٔؼٕٛػٝ  Bثٙبٔیس. آیب ٔؼٕٛػٝ  Bثٙبٔیس سذس ٔؼٕٛػٝ اػساز اَٚ یه ضلٕی ضا ثٙٛیسیس ٚ  Aٔظبَ: ٔؼٕٛػٝ ٕٞٝ اػساز یه ضلٕی ضا ثٙٛیسیس ٚ 

A 3 4*           اسز؟ چطا؟  +  {5 √9  } 

 =B=  {   ،1،2،3،4،5،6،7،8،9}A{2،3،5،7حُ: }

 اسز. Aظیط ٔؼٕٛػٝ  Bٞسشٙس دس  Aزض  Bچٖٛ ٕٞٝ اػؿب 

4       3  

     2  
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زض غٛضسی وٝ ػؿٛ  ( ضا زض ػبی ذبِی لطاض زٞیٓ ثبیس ثٝ ٚػٛز } { زلز وٙیٓ. ∈یب ⊇٘ىشٝ: ثطای ایٙىٝ سطریع زٞیٓ وساْ یه اظ ػلأز ٞبی ) 

 اسشفبزٜ ٔی وٙیٓ. ∈ٚ زض غیط ایٙػٛضر اظ  ⊇ٔؼٕٛػٝ زاذُ آولاز ثٛز 

 a….A          ,         {a}….Aػبٞبی ذبِی ضا وبُٔ وٙیس.                =A{a,b,cٔظبَ: ثب سٛػٝ ثٝ }

 a∋A           ,     A ⊆ {a}حُ: 

  A⊇∅اسز. Aٔب٘ٙس  زِرٛاٞی ٘ىشٝ: ٔؼٕٛػٝ سٟی ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞط ٔؼٕٛػٝ ی

 ٘ىشٝ: ٞط ٔؼٕٛػٝ ای ظیط ٔؼٕٛػٝ ذٛزش اسز.

 ذٛاٞس ثٛز. A⊂Cثبضس آٍ٘بٜ  A⊂B  ٚB⊂C٘ىشٝ: اٌط 

 2n ػؿٛی ثطاثط اسز ثب: n٘ىشٝ: سؼساز ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی یه ٔؼٕٛػٝ 

  2 ػؿٛی چٙس ظیط ٔؼٕٛػٝ زاضز؟ 10ٔظبَ: یه ٔؼٕٛػٝ 

→ 2       حُ:  210  1024 

 ًحَُ ًوبیص هجوَػِ ّب:

 ثب سٛغیف اػؿب ٔطرع ٔی وٙیٓ. ٔی سٛا٘یٓ ٔؼٕٛػٝ ضا سٛغیفی: -1

 100ٔب٘ٙس: ٔؼٕٛػٝ اػساز قجیؼی وٛچىشط اظ 

 ثیبٖ ضیبؾی: زض ایٗ ضٚش ثب دیسا وطزٖ یه ٚیژٌی ٔطشطن ٚ ٘طبٖ زازٖ آٖ ٚیژٌی ثب ػلائٓ ضیبؾی ٔؼٕٛػٝ ضا ثیبٖ ٔی وٙیٓ. -2

           َ:ٔظب

∈ | 2*  اػساز قجیؼی ظٚع  ∈ |1  2*  اػساز قجیؼی فطز                                       +   + 

 جولِ ػوَهی{ |فشهَل کلی ًَضتي هجوَػِ  }هحذٍدُ اػضب ٍ  ػضَیت دس هجوَػِ                               

 جولِ اٍل +فبصلِ  (n-1)                                             كٝ ضٚثٝ ضٚ اسشفبزٜ وطز:     ٘ىشٝ: ثطای ٘ٛضشٗ ػّٕٝ ی ػٕٛٔی ٔی سٛاٖ اظ ضاث

 ) لجلا سٛؾیح زازٜ ضسٜ اسز. (ٕ٘ٛزاض ٖٚ  -3

) =                    ٘ىشٝ: سؼساز ػسزٞبی یه سطی ٔٙظٓ اظ ضاثكٝ ی ظیط ثٝ زسز ٔی آیس.
ػّٕٝ اَٚ ػّٕٝ آذط

فبغّٝ زٚػّٕٝ 
  تؼذاد ػذد ّبی یک سشی هٌظن 1+ (

ظٚع ثبضس ٔیبٍ٘یٗ ثطاثط ٔیبٍ٘یٗ زٚ ػسز  nفطز ثبضس ٔیبٍ٘یٗ ثطاثط ػسز ٚسف ٚ اٌط  nػسز ٔشٛاِی ثٝ زٚ غٛضر ثٝ زسز ٔی آیس : اٌط  n٘ىشٝ : ٔیبٍ٘یٗ 

 ٚسكی اسز.

 57÷3=19ٍیٗ اسز دس: اسز . آٖ ػسز ٞب وساْ ٞب ٞسشٙس؟ ػسز ٚسف ٕٞبٖ ٔیب٘ 57ػسز ٔشٛاِی  3ٔظبَ : ٔؼٕٛع 

 18،19،20دس ػسز ٞب ػجبضسٙس اظ : 
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∈ |2  3*  سٛاَ أشحب٘ی : سٕبْ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی ٔؼٕٛػٝ     1   ضا ثٙٛیسیس. +2   

1 حُ: ثطای حُ ایٗ ٘ٛع سٛاَ ثبیس اظ سٕز ضاسز ٔؼٕٛػٝ ضطٚع وطز . یؼٙی اثشسا ػسزٞبیی ضا دیسا ٔی وٙیٓ وٝ ثبضٙس وٝ ٕٞبٖ   2   

 ثٝ زسز آیس. Aلطاض ٔی زٞیٓ سب اػؿبی ٔؼٕٛػٝ ی  3x-2ٞسشٙس سذس ٕٞٝ ی آٖ ٞب ضا زض ضاثكٝ  1ٚ  0ٚ  -1ی ػسزٞب

ظیط ٔؼٕٛػٝ زاضز ضا ٔی  8 ٝسذس ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی آٖ و =A{1،-2،-5ثسسز ذٛاٞٙس آٔس دس } 1ٚ  -2ٚ  -5وٝ ػسز ٞبی  5- =2-(1-)3ٔظلا: 

  {،}{1{،}-2{،}-5{،}1،-5{،}-2،-5{،}1،-2،-5} ٘ٛیسیٓ.                   

ٕ٘بیص ٔی زٞیٓ . چٖٛ اِٚیٗ ػسز ٌٛیبی ثعضي سط اظ ٞط ػسزی ٔطرع ٘یسز  ، ٕ٘ی سٛاٖ ایٗ ٔؼٕٛػٝ ضا ثب  Q٘ىشٝ : ٔؼٕٛػٝ ی ػسزٞبی ٌٛیب ضا ثب 

2  اػؿبیص ٔطرع وطز ثٝ ٕٞیٗ زِیُ زاضیٓ : 
 

 
|   ∋     03 

∈ |1  *  غٛضر ضیبؾی ثطاثط اسز ثب :   ٔؼٕٛػٝ ی ػسزٞبی حسبثی ثٝ :٘ىشٝ   + 

 دسس سَم: اجتوبع اضتشاک ٍ تفبضل هجوَػِ ّب

ٞسشٙس.  B ٚ ٞٓ ػؿٛ ٔؼٕٛػٝ  Aضبُٔ ٕٞٝ ی ػؿٛٞبیی ٞسز وٝ ٞٓ ػؿٛ ٔؼٕٛػٝ ی  A  ٚB: اضشطان زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  اضتشاک دٍ هجوَػِ

  ز ٞبضٛض ذٛضزٜ اضشطان زٚ ٔؼٕٛػٝ ضا ٘طبٖ ٔی زٞس.٘طبٖ ٔی زٞٙس. زض ٕ٘ٛزاض ظیط لسٕ A∩Bایٗ ٔؼٕٛػٝ ضا ثب ٕ٘بز 

 

A∩B={x|x∋A , x∋B} 

 

 

 یٗ ثٝ غٛضر ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٘طبٖ زٞیس.ضا ثٝ غٛضر اػؿب ٚ ٕٞچٙ A∩Bضا زض ٘ظط ثٍیطیس  A={x∋W|x<3} ٚB={x∋N|x<5} ٔظبَ : زٚ ٔؼٕٛػٝ 

            {
  *0 1 2+
  *1 2 3 4+

→     *1 2+ 

 

ٞسشٙس. ایٗ  A  ٚBضبُٔ ٕٞٝ ی ػؿٛٞبیی ٞسز وٝ حسالُ زض یىی اظ زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  A  ٚB: اػشٕبع زٚ ٔؼٕٛػٝ ی جوَػِاجتوبع دٍ ه

 زٚ ٔؼٕٛػٝ ضا ٘طبٖ ٔی زٞس. ػشٕبع٘طبٖ ٔی زٞٙس. زض ٕ٘ٛزاض ظیط لسٕز ٞبضٛض ذٛضزٜ ا A∪Bٔؼٕٛػٝ ضا ثب ٕ٘بز 

 

B={x|x∋A   x∋B}   ∪ A  
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٘طبٖ ٔی زٞٙس. زض ٕ٘ٛزاض ظیط لسٕز ٞبضٛض ذٛضزٜ اضشطان زٚ  B∪Aٔؼٕٛػٝ  A={a,b,c,d}  ٚB={c,d,f}ٞبی ٔظبَ: ثب سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ 

 ٝ ضا ٘طبٖ ٔی زٞس.ٔؼٕٛػ

         {
  *       +

  *     +
→     *         + 

 

 ∅=A∩Bی ٘ساضشٝ ثبضٙس. زٚٔؼٕٛػٝ ػسا اظ ٞٓ: زٚ ٔؼٕٛػٝ ضا ػسا اظ ٞٓ ٔی ٌٛیٙس وٝ ٞیچ ػؿٛ ٔطشطو

  ٚ A-B٘جبضٙس. زضضىُ ظیط ٔؼٕٛػٝ  Bثبضٙس ِٚی ػؿٛ  Aٔؼٕٛػٝ ای اسز ضبُٔ ٕٞٝ اػؿبیی وٝ ػؿٛ  A-Bٔؼٕٛػٝ ی  تفبضل دٍ هجوَػِ:

B-A .ٞبضٛض ذٛضزٜ ا٘س 

A-B={x|x∋A,x∌B} 

 

 A-Bٔؼٕٛػٝ  =A= { ٚ1،2،3،4،5،6}B{1،3،5،7،9ٔظبَ: ثب سٛػٝ ثٝ زٚ ٔؼٕٛػٝ }

 ضر اػؿب ٚ ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٘طبٖ زٞیس.ضا ثٝ غٛ

{
  *1 3 5 7 9+
  *1 2 3 4 5 6+

→     *7 9+ 

 

 

 

 ػذد اصلی یک هجوَػِ

 ٕ٘بیص ٔی زٞٙس. n(A)ضا ػسز اغّی ٚ ثب  Aی ٔب٘ٙس أؼٕٛػٝ  ٞطسؼساز اػؿبی 

( ) زاضیٓ :  +11 9 7 4 2 1*  ثٝ ػٙٛاٖ ٔظبَ زض ٔؼٕٛػٝ ی   6 

 ٍ احتوبل دسس چْبسم: هجوَػِ ّب

 ٔی ٘بٔٙس. Sسؼطیف: ٔؼٕٛػٝ ی ٕٞٝ ی حبِز ٞبی ٕٔىٗ زض یه دیطبٔس ضا ٔؼٕٛػٝ ی 

 ٔی ٘بٔٙس. Aضا یه دیطبٔس سػبزفی یب ٔؼٕٛػٝ ی  S٘ىشٝ: ٕٞٝ ی ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی 

 ٘ىشٝ : اٌط احشٕبَ زٚ دیطبٔس ٔسبٚی ثبضٙس آٖ ٞب ضا ٞٓ ضب٘س ٔی ٌٛیٙس.

 اسز. 1ط ٔؼٕٛػٝ ٞبی یه دیطبٔس ثطاثط ٘ىشٝ : حبغُ ػٕغ ػسز ٞبی احشٕبَ ظی

 ػذد یک -احتوبل سخ داد پیطبهذ ٘ىشٝ : احشٕبَ ضخ ٘سازٖ یه احشٕبَ اظ ضاثكٝ ی ضٚثٝ ضٚ ثٝ زسز ٔی آیس :                  
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 احتوبل سخذاد یک پیطبهذ:

  =احشٕبَ ضذساز دیص آٔس اظ زسشٛض ٔمبثُ ثٝ زسز ٔی آیس. 
سؼساز  حبِشٟبی ٔكّٛة

ٕٗٔى    ٕٞٝ سؼساز حبِشٟبی 
 احشٕبَ ضذساز یه دیص آٔس                   

  

 

 

 وٝ زض آٖ فمف یه ثبض دطز ثیبیس ضا ثیبثیس. Aٔظبَ : یه سىٝ ضا سٝ ثبض دطسبة ٔی وٙیٓ. ٕٞٝ ی حبِز ٞبی ٕٔىٗ ضا ٕ٘بیص زٞیس. ٚ احشٕبَ دیطبٔس 

  {
ض. /ض ض  ض. /ح ض  /ح ح ض. ض. /ض ح 

ح. /ض ض  ح. /ح ض  ح. /ض ح  ح. ح  /ح 
}                                                                                               

ض ض.2                                                                                                             /ح  ض. ح  /ض  ض ح.  3/ض 

                                                                                                                                              ( )  
 ( )

 ( )
 

3

8
  

 یه سبس ضا زٚ ثبض ٔی ا٘ساظیٓ احشٕبَ ایٙىٝ ٞط زٚ ثبض ػسز ظٚع ثیبیس چٙس اسز؟ 2 :ٔظبَ 

حبِز ٕٔىٗ ٚػٛز زاضز سذس  36ٕٞٝ ی حبِز ٞبی ٕٔىٗ ضا ثٝ زسز ٔی آٚضیٓ چٖٛ یه سبس زٚ ثبض ا٘ساذشٝ ضسٜ اسز دس حُ : اثشسا ٔؼٕٛػٝ ی 

 حبِز ٔی ضٛز. دس: 9ػسز ظٚع زاضیٓ وٝ اٌط آٖ ٞب ضا زض ٞٓ ؾطة وٙیٓ  3سؼساز ٔؼٕٛػٝ ی حبِز ٞبی ذٛاسشٝ ضسٜ ضا ٔی یبثیٓ وٝ زض ٞط ٔٛضز 

                                                                                                                                                                  P(A)= 
3 3

6 6
 

9

36
 

1

4
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

n(A)
p(A)

n(S)
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                                                   ًوًَِ سَال اهتحبًی فصل اٍل سیبضی ًْن

 دسس اٍل : هؼشفی هجوَػِ

 اػؿبی ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ٔطرع وٙیس.-1

 8ة( ٔؼٕٛػٝ ی ٔؿبضة ػسز                                                36اِف( ٔؼٕٛػٝ ی ضٕبض٘سٜ ٞبی ػسز  

 -1وٛچه سط اظ  ز( اػساز غحیح                            12ٚ  18ع( ٔؼٕٛػٝ ی ضٕبض٘سٜ ٞبی ٔطشطن زٚ ػسز 

  8ٚ   -11ظ( اػساز قجیؼی ثیٗ 

 ع وٙیس.رٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثٝ غٛضر یه ػجبضر ٔط -2

 3 ٚ 14 ٚ 15 ٚ 216ة(                                                43 ٚ 3 ٚ 2 ٚ 1 ٚ 0 ٚ 1 ٚ 2 2اِف( 

ٚ 8 ٚ 9 2ح(   993 ٚ ٚ 5 ٚ 3 ٚ 21ر(                                                        33 ٚ ٚ 7 

 ٘بزضسشی ٌعاضٜ ٞبی ظیط ضا ٔطرع وٙیس. یبزضسشی  +5  0  11   9  8  3 *  ثب سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ ی   -3

     -3 ∋ A …....                                               4 ∋ A   ..                                     -11 ∌A    

 ضا ثب اسشفبزٜ اظ ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٘طبٖ زٞیس.  A  ٚ Bزٚ ٔؼٕٛػٝ ی  -4

                           *3 4 5  8 1.0+         *2 4 6  8 11.0+ 

 ع وٙیس.رسؼساز اػؿبی ٞط یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ٔط-5

 ی اػساز فطز سٝ ضلٕی اِف( ٔؼٕٛػٝ 

 50ة( ٔؼٕٛػٝ اػساز اَٚ وٕشط اظ 

 48ی ػسز ٞب ضٕبض٘سٜ ح( ٔؼٕٛػٝ ی

 197ر( ٔؼٕٛػٝ ی ٔؿبضة ػسز 

 وساْ یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط سٟی اسز ؟ -6

 2ٚ  1ثیٗ  یز ٌٛیبة( ٔؼٕٛػٝ ی اػسا                                                اِف( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز ٔٙفی ٚ قجیؼی

 زض یه سبس 7ر( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز ثعضي سط اظ                        13ٚ  17ح( ٔؼٕٛػٝ ی ضٕبض٘سٜ ٞبی ٔطشطن زٚ ػسز 

  ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض زضسشی یب ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا ٔطرع وٙیس. -7

              2 ∋A ……    , 2 ∋B…..   , 5 ∋A …… 

               5 ∌B ……   , 6 ∌A  …….   , 4∋B …..  
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 ا زض غٛضر ٚػٛز ٔطرع وٙیس.ثعضي سطیٗ ٚ وٛچه سطیٗ ػؿٛ ٞط ٔؼٕٛػٝ ض -8

                                                               * 5   4   3   +                                                   * .   4  5  6+ 

                                                            * 5   7   8    9+                                  * .    1  0  1  2  3   + 

 ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٔطثٛـ ثٝ آٖ ٞب ضا ضسٓ وٙیس. A  ٚ B   ٚ Cثب سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ ٞبی  -9

                                                                                                                                                  *3  4  5  6  9+ 

                                                                                                                                              *5  4  9  11  7  6+ 

                                                                                                                                                 *5  9  7  20  99+ 

 ٞط یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط چٙس ػؿٛ زاض٘س؟ -10

                                                                                                                  23   √9  5  
15

3
3         *1  3  5    57+ 

 ضا زض ٘ظط ثٍیطیس. +          *  ٚ  +             *  زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  -11

 اِف( ثطای ٞط یه اظ ایٗ زٚ ٔؼٕٛػٝ یه ٕ٘ٛزاض ٖٚ ثٝ قٛض ٔؼعا ضسٓ وٙیس.

 ػٝ ضا ثب یه ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٘طبٖ زٞیس.زٚ ٔؼٕٛ ة(

 زٚ ػجبضر ثٙٛیسیس وٝ یىی ٘طبٖ زٞٙسٜ ی ٔؼٕٛػٝ ی سٟی ٚ زیٍطی ٘طبٖ زٞٙسٜ ی ٔؼٕٛػٝ ی زٚ ػؿٛی ثبضس. -12

 

 ضا ثٙٛیسیس. ایٗ ٔؼٕٛػٝ چٙس ػؿٛ زاضز؟ -10ٔؼٕٛػٝ ی اػساز قجیؼی وٛچه سط اظ  -13

 

 ٚ وٛچه سطیٗ ػؿٛ ایٗ ٔؼٕٛػٝ ضا ٔطرع وٙیس. ضا ٘ٛضشٝ -3ٔؼٕٛػٝ ی اػساز غحیح ثعضي سط اظ  -14

 

 یه ػؿٛی ثبضس. +5   4  2*  ضا قٛضی ثیبثیس وٝ ٔؼٕٛػٝ ی  xٔمساض  -15

 ػؿٛ آٖ ٞب ثبضس. -3ی ٔشفبٚر ثٙٛیسیس وٝ ػسز  زٚ ٔؼٕٛػٝ -16

 

 دسس دٍم : هجوَػِ ّبی ثشاثش ٍ ًوبیص هجوَػِ ّب

 طا؟آیب زٚ ٔؼٕٛػٝ ی ظیط ثب ٞٓ ثطاثط٘س ؟ چ -17

 اِف( ٔؼٕٛػٝ اػساز فطز                          ة( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز ظٚع
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A 

 زض ػبی ذبِی چٝ ػسزی لطاض زٞیٓ سب زٚ ٔؼٕٛػٝ ثب ٞٓ ثطاثط ثبضٙس. -18

                              2 2 ٚ  
1

3
  ٚ √

16

 4
  ٚ . .  ٚ 

4

6
3                       2 

2

1
 ٚ  

1

3
  ٚ . .  ٚ

2

0 5
  ٚ 

4

6
3                   

 ػؿٛ زاضشٝ ثبضٙس؟ 5زٚ ٔؼٕٛػٝ ی ثطاثط ٘بْ ثجطیس وٝ  -19

 

 ٔؼٕٛػٝ ی سٟی ضا سؼطیف وطزٜ ٚ ثٙٛیسیس ثب چٝ ػلأشی ٘طبٖ زازٜ ٔی ضٛز؟ -20

 

 زٚ ٔؼٕٛػٝ ٔؼطفی وٙیس وٝ یىی ظیط ٔؼٕٛػٝ ی زیٍطی ثبضس؟ -21

 

 ٞبی ظیط ضا ثٙٛیسیس. زِیُ زضسشی ٚ ٘بزضسشی ػجبضر -22

+5 3 2 *اِف(  ⊆ +       *ة(                                         +9 8 5 3  2 *  ⊆  *           + 

+14 13 12 11*ح(  ⊆ +    *ر(                                           +14 13 12 11*  ⊆  * 2  5+ 

  ٘بزضسشی ٞط وساْ ضا شوط وٙیس ٚ زِیُ آٖ ضا ثٙٛیسیس. یبثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ٔمبثُ زضسشی  -23

A⊆ D    .. 

C ⊆ B   . 

D ⊆ B ⊆ A    . 

C  ⊈   A   .. 

 

 

 سٛػٝ وٙیس.     +A=*1 3 5 7 9 11 13 15 17ثٝ ٔؼٕٛػٝ ی  -24

 ثٙبٔیس. Bٚ  اِف( ظیط ٔؼٕٛػٝ ای اظ آٖ ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ اػساز اَٚ ثبضٙس

 ثٙبٔیس. Cاظ آٖ ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ یه ضلٕی ثبضس ٚ  ة( ظیط ٔؼٕٛػٝ ای

 ثٙبٔیس. Dثبضس ٚ  20ح( ظیط ٔؼٕٛػٝ ای اظ آٖ ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ ثعضي سط اظ 

 ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس. یبثب سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ثبلا زضسشی  -25

      11∌ C    1ϵB  ..          D ⊆ A  ..          ∅ ∋ C             

 

B C 

D 
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 ٕٞٝ ی ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثٙٛیسیس. -26

 3اِف( اػساز قجیؼی وٕشط اظ 

 +     *ة( 

 ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب ٕ٘بزٞبی ضیبؾی ثٙٛیسیس. -27

 3ٝ ٔؿبضة ػسز ة( ٔؼٕٛػ                                                               اِف( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز فطز

 ر( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز ظٚع زٚ ضلٕی                                             12ح( ٔؼٕٛػٝ ی ٔمسْٛ ػّیٝ ٞبی ػسز 

 ٞط یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب اػؿب ٔطرع وٙیس. -28

∈ |4  3*  اِف (   + 

∈ |2  *  ة(   + 

2 5*  ح(   1|  1  1 2  2+ 

2  9|1  2*  ر(   2+ 

2 | 2*                                    ضا ثٙٛیسیس.                                              Aسٕبْ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی ٔؼٕٛػٝ ی  -29  1+ 

 

 ضا ثٝ ظثبٖ ضیبؾی ثٙٛیسیس. 5ٔؼٕٛػٝ ی اػساز قجیؼی وٛچه سط اظ  - 30

 چٙس سبسز؟ Aسؼساز ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی ثبضس .  +       *  اِف( اٌط  -31

 ضا ثٙٛیسیس. Aة( سٕبْ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی یه ػؿٛی 

 ضا ثٙٛیسیس. Aح( سٕبْ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی زٚ ػؿٛی 

 ضا ثٙٛیسیس. Aر( سٕبْ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی سٝ ػؿٛی 

 ثبضس: 3 19 ٚ 5 ٚ 1 ٚ 2 2  اٌط  -32

 بضس.ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ اَٚ ث  Aاِف( ظیط ٔؼٕٛػٝ ای اظ 

 ثبضٙس. -2ة( ظیط ٔؼٕٛػٝ ای ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ وٛچه سط اظ 

 ثٙٛیسیس وٝ ػؿٛ ٞبی آٖ یه ضلٕی ثبضٙس. Aثٝ سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ظیط ٔؼٕٛػٝ ای اظ  -33

 ة( زضسشی ٚ ٘بزضسشی ػجبضر ٞب ضا ٔطرع وٙیس.

    25 ٚ 4 ٚ 03 ⊆       7 ∋   . 
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 ثٙبٔیس. Aضا ثٙٛیسیس ٚ آٖ ضا  100ٛچه سط اظ ٚ و 6اِف( ٔؼٕٛػٝ ی ٔؿطة ٞبی قجیؼی  -34

 ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا ٔطرع وٙیس.یب ة( زضسشی 

   (20 14) ∋   .           56 ⊆   .    *30  66+ ⊆        *2  3+ ⊈   

 ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب اػؿب ٔطرع وٙیس. -35

∈ *  ة(                                         3اِف( ٔؼٕٛػٝ ی اػساز قجیؼی ثعضي سط اظ   |6    9+ 

∈ }2  ر(                                              1ؼٕٛػٝ ی اػساز قجیؼی وٕشط اظ ٔح(  |√9    √25}3 

 ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب اػؿب ٕ٘بیص زٞیس. -36

∈ | 2*   اِف(      6 ∈ | *   ة(                                  +3         8     2+ 

∈ | 3 *  ح(     3 ∈ |9  2*  ر(                                         +8        6   + 

 ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب ٕ٘بز ٞبی ضیبؾی ثٙٛیسیس. -37

 +   1   2   3  *  ة(                                                     +0  1   2   3   *  اِف( 

 +23    9  7  5*  ر(                                                    +0  1   4   9  16 *  ر( 

 ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب اػؿبیطبٖ ٔطرع وٙیس. -38

∈ | 2*  اِف(     2    4+ 

∈ 2  ة(   |  
3  2

2
   5     23 

∈ *  اٌط  -39  |   5+  ٚ  { ∋  |√ ∋  ثبضس . وساْ یه اظ ایٗ زٚ ٔؼٕٛػٝ ظیط ٔؼٕٛػٝ ی زیٍطی اسز؟ { 

 

 دسس سَم : اجتوبع ٍ اضتشاک ٍ تفبضل هجوَػِ ّب

 ثٙبٔیس. Bثٙبٔیس ٚ ٔؼٕٛػٝ ی ٕٞٝ ی اػساز سه ضلٕی ضا  Aضا  12ٔؼٕٛػٝ ی ٕٞٝ ی ٔمسْٛ ػّیٝ ٞبی ػسز  -40

 زض ٞط زٚ ٔؼٕٛػٝ ثبضٙس.اِف( ٔؼٕٛػٝ ای ثٙٛیسیس وٝ اػؿبیص 

 ة( ٔؼٕٛػٝ ای ثٙٛیسیس وٝ اػؿبیص حسالُ زض یىی اظ ٔؼٕٛػٝ ٞب ثبضس.

 ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ذٛاسشٝ ضسٜ ضا ثٙٛیسیس. -41

 A Bاِف( 

 A∪Bة( 
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∪ سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ ٞبی  بث -42 ٔطرع وٙیس؟ ثٝ ٘ظط ضٕب آیب  ضا A  ٚBٔؼٕٛػٝ ٞبی  +    *    ٚ  +               *  

 ایٗ سٛاَ فمف یه ػٛاة زاضز؟

 

∈ *  ثب سٛػٝ ثٝ ٔؼٕٛػٝ ٞبی  -43  | 2    3+    ٚ  * ∋  ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس. +5  | 

 A-Bاِف( 

 B-Aة( 

 ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ٔمبثُ ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٔطثٛـ ثٝ ٞط ٔٛضز ضا ضسٓ وٙیس.     -44

 A Bاِف( 

 A-B( ة

 ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٔمبثُ زضسشی ٌعاضٜ ٞبی ظیط ضا ثطضسی وٙیس. -45

  A-B=B-Aاِف( 

∪ )ة(   )  (   )  *1 7+ 

∈ *  زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  -46  | 3    5+  ٚ  * ∋  | 3  ضا زض ٘ظط ثٍیطیس ٚ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب اػؿب ثٙٛیسیس. +5   

                                                                                   ∪                                                                      

 ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی ذٛاسشٝ ضسٜ ضا ثٙٛیسیس. -47

                                                                                  

                                                                    ∪    

 ثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ظیط زضسشی یب ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا ثطضسی وٙیس. -48

      ⊆ ( ∪  ) .        (   ) ⊆   .. 

      5 ∌ (   ) .         3 ∌ (   ) .. 

 ػؿبیطبٖ ثٙٛیسیس.ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط ضا ثب ا -49

     - =                                                                              - =                                                                         

 - =                                                                               - =                                                                            

 ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس. یبثب سٛػٝ ثٝ ٕ٘ٛزاض ظیط زضسشی  -50

   (   ) ∪ (   )  *7   2+ .. 

     (   )   (   ) ..            
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 ٛضز ٘ظط ضا ضً٘ وٙیس.زض ٞط ضىُ ٔؼٕٛػٝ ی ٔ -51

    

 

 

         (   ) ∪                                                                                                       

 ثب اسشفبزٜ اظ ٕ٘ٛزاض ٖٚ زضسشی سسبٚی ظیط ضا طبثز وٙیس. -52

  (   ) ∪ (   )    (   ) 

 

 ٍ احتوبلدسس چْبسم : هجوَػِ 

 احشٕبَ ضذساز ٞط دیطبٔس چٝ ػسزٞبیی ٔی سٛا٘س ثبضس؟ چطا؟  -53

 اٌط سبسی ضا ثیٙساظیٓ ٞط یه اظ احشٕبَ ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس. -54

 ثیبیس. 5ة( احشٕبَ ایٙىٝ ػسز فطز ٚ وٕشط اظ                                            اِف( احشٕبَ ایٙىٝ ػسزی ظٚع ثیبیس.

 شٕبَ ایٙىٝ ػسز ظٚع یب فطز ثیبیس.ح( اح

 اٌط زٚ سبس ضا ثب ٞٓ ثیٙساظیٓ احشٕبَ ٞبی ظیط ضا ثطضسی وٙیس. -55

 ثیبیس. 4اِف( ٞط زٚ ثبض ػسز 

 ٚ ثبض زْٚ ػسز فطز ثیبیس. 3ة( ثبض اَٚ ػسز 

ٙس. ٔی ذٛاٞیٓ یه ٘فط ضا ثطای وبدیشبٖ ضسٖ ٘فط اظ ولاس ٟ٘ٓ ٞسش 8٘فط اظ ولاس ٞطشٓ ٚ  5 ، ٘فط اظ ولاس ٞفشٓ 3زض سیٓ فٛسجبَ یه ٔسضسٝ  -56

 ا٘شربة وٙیٓ چمسض احشٕبَ زاضز وٝ :

 اِف( اظ ولاس ٟ٘ٓ ثبضس

 ة( اظ ولاس ٟ٘ٓ یب ولاس ٞطشٓ ثبضس.

 ح( اظ ولاس ٞفشٓ ٚ ٞطشٓ ثبضس.

وٙیٓ چمسض احشٕبَ زاضز ایٗ ٟٔطٜ لطٔع یب ٟٔطٜ ی آثی ٚػٛز زاضز . اٌط یه ٟٔطٜ ضا ثٝ قٛض سػبزفی اظ ػؼجٝ ذبضع  3ٟٔطٜ لطٔع ٚ  5زض ػؼجٝ ای  -57

 آثی ثبضس؟

 یه سبس ضا دطسبة ٔی وٙیٓ احشٕبَ ضخ زازٖ ٞط دیطبٔس ضا ٔحبسجٝ وٙیس. -58

 10ة( احشٕبَ آٔسٖ ٔؿطة                                                         4اِف( احشٕبَ آٔسٖ ضٕبض٘سٜ ی 
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 ٚ ثطای ٞط ٔؼٕٛػٝ یه دیطبٔس سؼطیف وٙیس.ثب سٛػٝ ثٝ چطذٙسٜ ی ضٚثٝ ض -59

        *1  3  5  15+  

            *2  8+ 

 ضا زاذُ ػؼجٝ ای لطاض زازٜ ٚ ثٝ غٛضر سػبزفی یه وبضر ضا ثیطٖٚ ٔی آٚضیٓ: 12سب  1وبضر ثب ضٕبضٜ ٞبی  12 -60

 طیف وٙیس وٝ احشٕبَ آٖؼضا س یاِف( دیطبٔس
1

4
 ثبضس.  

 ثبضس آیب ایٗ زٚ دیطبٔس ٞٓ ضب٘س ٞسشٙس. 10دیطبٔس ذبضع ضسٖ ضٕبض٘سٜ ٞبی  Eٔس ذبضع ضسٖ ػسز اَٚ ظٚع ٚ دیطب Fة( اٌط 

 زض ذب٘ٛازٜ ای ثب سٝ فطظ٘س : -61

 ٘س زذشط ثبضس چمسض اسز؟ظاِف( احشٕبَ ایٙىٝ زض ایٗ ذب٘ٛازٜ حساوظط یه فط

 ف یه زذشط ثبضس چمسض اسز؟مة( احشٕبَ ایٙىٝ زض ایٗ ذب٘ٛازٜ ف

∈ *  زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  -62  |  6+  ٚ  * ∋  | 2 ضا زض ٘ظط ثٍیطیس . اٌط یىی اظ اػؿبی زٚ ٔؼٕٛػٝ ضا ثٝ سػبزف  +3   

 ا٘شربة وٙیٓ :

 ثبضس؟ A Bاِف( چمسض احشٕبَ زاضز ایٗ ػسز ػؿٛ ٔؼٕٛػٝ ی 

 ثبضس؟  B-Aة( چمسض احشٕبَ زاضز ایٗ ػسز ػؿٛ ٔؼٕٛػٝ ی 

 زاضز وٝ ضٚی ٞط یه اظ آٖ ٞب حطٚف اٍّ٘یسی ٘ٛضشٝ ضسٜ اسز. اٌط یه وبضر ضا ثٝ سػبزف ا٘شربة وٙیٓ :وبضر ٚػٛز  26زض یه ػؼجٝ  -63

 اِف( احشٕبَ ایٙىٝ وبضر ا٘شربة ضسٜ یىی اظ حطٚف غسازاض ثبضس چمسض اسز؟

 ثبضس چمسض اسز؟ Arazkhanة( احشٕبَ ایٙىٝ وبضر ا٘شربة ضسٜ یىی اظ حطٚف 

 ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس . یب ٘بزضسشی ػجبضر یزضسش  -64

 دٙغ ػؿٛ زاضز. +2 5 2 3 2*ٔؼٕٛػٝ ی  -

 ػجبضر )) چٟبض ػسز ظٚع ٔشٛاِی (( ٔؼطف یه ٔؼٕٛػٝ اسز. -

 ظیط ٔؼٕٛػٝ زاضز. 8یه ٔؼٕٛػٝ ی چٟبض ػؿٛی  -

 ٞسشٙس.  اػساز قجیؼی ٚ حسبثی ، ػؿٛ ٞبی  -

 A∪B=Bثبضس ، آٖ ٌبٜ  A⊆Bاٌط  -

 ػٝ ی سٟی ثطاثط اسز ثب ذٛز آٖ ٔؼٕٛػٝ.ٕٛؼاضشطان ٞط ٔؼٕٛػٝ ثب ٔ -

زض دطسبة یه سبس ثطاثط  3احشٕبَ آٔسٖ ٔؿطة  -
1

3
 اسز. 



 

16 
 

ایٗ وٝ ایٗ ذب٘ٛازٜ زاضای زٚ زذشط ثبضس ثطاثط ض یه ذب٘ٛازٜ زٚ فطظ٘سی احشٕبَ ز -
2

3
 اسز. 

 ٞط یه اظ ػّٕٝ ٞبی ظیط ضا ثب ػسز یب وّٕٝ ی ٔٙبست وبُٔ وٙیس.  -65

 ی ٞسشٓ وٝ ٞیچ ػؿٛی ٘ساضْ . ٘بْ ٔٗ ٔؼٕٛػٝ ی .............................. اسز.ٔٗ ٔؼٕٛػٝ ا -

 ػجبضر )) چٟبض ثبظیٍط سیٕٙب (( یه ٔؼٕٛػٝ ضا ٘طبٖ ٕ٘ی زٞس ظیطا ............................................. ٔطرع ٘یسشٙس. -

 ٔؼٕٛػٝ زاضز.ٞط ٔؼٕٛػٝ ی زِرٛاٜ حسالُ ....................... ظیط  -

 ٔؼٕٛػٝ ی ................................. ظیط ٔؼٕٛػٝ ی ٞط ٔؼٕٛػٝ ای اسز. -

 ظیط ٔؼٕٛػٝ ی ، ٔؼٕٛػٝ ی ................................ اسز. E-Fٔؼٕٛػٝ ی  -

 اسز. A  ٚB..................... زٚ ٔؼٕٛػٝ ی ثبضٙس ، ....... A  ٚBٔؼٕٛػٝ ای وٝ ضبُٔ ٕٞٝ ی اػؿبیی ثبضس وٝ حسالُ زض یىی اظ زٚ ٔؼٕٛػٝ ی  -

 احشٕبَ ضخ زازٖ یه دیطبٔس ٕٞیطٝ ػسزی ثیٗ ................... ٚ ............................ اسز. -

 ضا .................... ٔی ٘بٔٙس. Sٔؼٕٛػٝ ی ٕٞٝ ی حبِز ٞبی ٕٔىٗ ثبضس ، ٞط یه اظ ظیط ٔؼٕٛػٝ ٞبی  Sاٌط  -

 یه اظ ٔؼٕٛػٝ ٞبی ظیط یه ٔؼٕٛػٝ ی سٟی اسز؟وساْ  -66

 +∅ 0*ر(                                      ∅ ح(                                     +0*ة(                              +∅*اِف( 

 وساْ ٌعیٙٝ زضسز اسز؟ -67

  ∈ر(                                A⊈Aح(                                     ∉2ة(                             ⊇ اِف( 
3

5
                    

 ضا ٘طبٖ ٔی زٞس. +5 3  7*ثبضٙس ، وساْ ٌعیٙٝ ی ظیط ، ٔؼٕٛػٝ ی  +5 0 3  7*   +4 0 1  9*  اٌط  - 68

 B-Aر(                                 A-Bح(                                     A Bة(                            A∪Bاِف( 

 ثبضس ؟ 13اٌط سبسی ضا زٚ ثبض ثیٙساظیٓ چمسض احشٕبَ زاضز وٝ ٔؼٕٛع زٚ ػسز ضٚ ضسٜ  – 69

اِف( 
1

18
ر(                                    0ح(                                           1ة(                               

1

36
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 آظٖٔٛ فػُ اَٚ

1 

 زضسشی یب ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس.

 ثطاثط اسز. { }ثب ٔؼٕٛػٝ ی  {0}اِف( ٔؼٕٛػٝ ی 

 ظیط ٔؼٕٛػٝ زاضز. 2ة( ٞط ٔؼٕٛػٝ ی زِرٛاٜ حسالُ 

 A B=Bآٍ٘بٜ  A⊆Bح( اٌط 

 ٝ ػسزی وٓ سط اظ یه اسز.طر(احشٕبَ ضخ زازٖ یه دیطبٔس ٕٞی

2 

2 

 ٝ ٞبی ظیط ضا ثب ػجبضر ٞبی ٔٙبست وبُٔ وٙیس.ػّٕ

 اِف( ٔؼٕٛػٝ ی ثسٖٚ ػؿٛ ضا ٔؼٕٛػٝ ی ...................... ٔی ٌٛیٙس.

∈ *ة(ٔؼٕٛػٝ ی   | 3  زاضای .................. ػؿٛ اسز. +3   

 ............................ثطاثط .. B-Aثب ٔؼٕٛػٝ ی  A-Bٕٞٛاضٜ ٔؼٕٛػٝ ی  A,Bح( زض ٞط زٚ ٔؼٕٛػٝ ی زِرٛاٜ ٚ ٔشفبٚر 

 ………=n(S)ٔؼٕٛػٝ ی سٕبْ حبِز ٞبی ٕٔىٗ ثبضس ، زاضیٓ :  Sر( زض دطسبة یه سبس ٚ یه سىٝ ، اٌط 

2 

3 

 ٌعیٙٝ ی ٔٙبست ضا ا٘شربة وٙیس.

A)ثطای وساْ یه اظ ٌعیٙٝ ٞب ٔی سٛاٖ یه ٔؼٕٛػٝ سطىیُ زاز؟ 

 ح( زا٘ص آٔٛظاٖ ثبٞٛش          ر( اسبٔی ضٚظٞبی ٞفشٝ      اِف( دٙغ ٌُ لطٔع           ة( ا٘سبٖ ٞبی ثطٌعیسٜ 

B                                                                ٕ٘بیص اػؿبی ٔؼٕٛػٝ ی ٔمبثُ وساْ اسز؟ )  * ∋  | 2  16+ 

  { }ر(                         {1,2,3}ح(                 {1,2,3,4}ة(                      {4,5}اِف( 

C ٕٞٛاضٜ ثطاثط اسز ثب :  - (ٔؼٕٛػٝ ی 

 {0}ر(                               ∅ح(                             ة(                         اِف( 

D اٌط اظ ثیٗ اػؿبی ٔؼٕٛػٝ ی)F ثبضس  6ٜ ی قجیؼی ػسز یه ػسز ضا ثٝ قٛض سػبزفی ا٘شربة وٙیٓ ، احشٕبَ ایٙىٝ ػسز ضٕبض٘س

∈ *  وساْ اسز؟                                                                                                      |2  1  7+ 

اِف( 
1

2
ة(                   

1

4
ح(                     

3

4
 ر ( غفط                     

2 

4 

 ضا ثب ػؿٛٞبیطبٖ  A,Bثبضس ، ٔؼٕٛػٝ ٞبی  A={-3,1,3,4,6,14}  ٚB={1,3,14}اٌط 

 زض یه ٕ٘ٛزاض ٖٚ ٕ٘بیص زٞیس.

 

1 

5 

ضا ثب اػؿب ثٙٛیسیس . ایٗ ٔؼٕٛػٝ چٙس ػؿٛ زاضز. ثعضي سطیٗ ػؿٛ ایٗ ٔؼٕٛػٝ وساْ  -4ٔؼٕٛػٝ اػساز غحیح ٚ ٔٙفی ثعضي سط اظ 

 اسز؟

 

1 

, 4- , ..… , 0/25-}ٔؼٕٛػٝ ثطاثط ثبضٙس .                        ػبٞبی ذبِی ضا قٛضی دط وٙیس وٝ زٚ 6
3

5
 }={√

9

25
 , -

1

4
 , …. , 

3

63
 } 1 

7 
 A={-5,-4,-3,…,5}  B={10,11,0,-1}  C={0,-3,4,-1}زضسشی یب ٘بزضسشی ػجبضر ٞبی ظیط ضا سؼییٗ وٙیس.                           

        C⊆A ….        B⊈A ….         ∅⊆B ….        2∌A ….          10∋B ….         {0,-1}⊆B … 
5/1 

8 

 =A 3اِف( ٔؼٕٛػٝ ی ضٚثٝ ضٚ ضا ثب اػؿب ٔطرع وٙیس .                                             ٔؼٕٛػٝ ی اػساز قجیؼی وٛچه سط اظ 

 B={1,3,5,…,99}                                                                    ة( ٔؼٕٛػٝ ی ٔمبثُ ضا ثٝ ظثبٖ ضیبؾی ثٙٛیسیس.          

 C={11,13,15,…,99}ح( سٛغیف ٔؼٕٛػٝ ی ٔمبثُ ضا ثٙٛیسیس.                                                                                

5/1 

9 

 ضا ٔطرع وٙیس A-B  ٚA∪B  ٚA Bثبضس . ٔؼٕٛػٝ ٞبی  A={-4,-3,2,7}  ٚB={-3,2,1,4,9}اٌط 

 

 

5/1 
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10 
∈ | D=*3اػؿبی ٔؼٕٛػٝ ی ٔمبثُ ضا ٔطرع وٙیس.                                                                 3    3+ 

 
1 

11 

 ٕ٘بز ٔطثٛـ ثٝ ضىُ ٔمبثُ ضا ثٙٛیسیس

 

 
1 

12 
∈ *  اٌط   | 2  چٝ ػسزی اسز؟ n(A)ٔمساض ثبضس  +18 

 
1 

13 

 ضا زاذُ ػؼجٝ ای لطاض زازٜ ٚ ثٝ غٛضر سػبزفی یه وبضر ثیطٖٚ ٔی آٚضیٓ. 15سب  1ضٜ ٞبی بوبضر ثب ضٕ 15

اِف(دیطبٔسی سؼطیف وٙیس وٝ احشٕبَ ضخ زازٖ آٖ 
2

3
 ثبضس. 

 ذبضع ضسٖ ٔؼصٚض وبُٔ ضا ثٝ غٛضر ٔؼٕٛػٝ ٘طبٖ زٞیس. Cة( دیطبٔس 

 ضا ثٝ غٛضر ٔؼٕٛػٝ ٘طبٖ زٞیس. 3ذبضع ضسٖ ٔؿطة  Dح( دیطبٔس 

5/1 

14 

 فطظ٘سی چمسض احشٕبَ زاضز: 3زض یه ذب٘ٛازٜ ی 

 فطظ٘س زذشط ثبضس. 2اِف(زض ایٗ ذب٘ٛازٜ حساوظط 

 فطظ٘س دسط ثبضس. 3ة( زض ایٗ ذب٘ٛازٜ 

 ح( زض ایٗ ذب٘ٛازٜ ٕٞٝ ی فطظ٘ساٖ زذشط یب دسط ثبضٙس.

5/1 

15 

 ثیٙساظیٓ چمسض احشٕبَ زاضز وٝ :اٌط زٚ سبس ضا ثب ٞٓ 

 زیٍطی ٔطوت ثبضس.اِف( یىی اظ اػساز ضٚضسٜ اَٚ ٚ 

 ثبضس. 3ة( یىی اظ اػساز ضٚضسٜ فطز ٚ زیٍطی 

 ثبضس. 6ح( ٔؼٕٛع اػساز ضٚضسٜ 

5/1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 




