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 ی خط : هعادلهقسوت سوم
 

x: ًوَدار 1سَال  y xy xy  2 23 2 6  ًواٗص ................... اسر. 0

ٝ  ٔحٛر عَٛ، ٔحٛر ػزض، ٔجذأ، ٘یٓ لزیٙٝ ٘سجز ثٝ توجه: ٓ  3ٚ  1ی  سبس ٘بحیت ٝ   ٚ ٘تی را  4ٚ  2ی  ستبس ٘بحیت

 ثذا٘یذ.

xٕ خظ  ٕ قزٌِٗ : هؼادل2ِسَال  y 3 2  ًسثر تِ هحَر عَل کذام اسر؟   1
1)  x y3 2 1  2 )x y2 3 1   
3 )x y3 2 1  4) x y 1  

 :ABخظ  ی ٚسظ پاسٜ ٔختصات ٘مغٝنکته: 
 

A B
M

2


 

 

ٔختصلات   الاضلاع، ٔجٕٛع ٔختصات دٚ سأس ٔماتُ، تا ٔجٕلٛع  دس ٔشتغ، ٔستغ،ُ، ِٛصی ٚ ٔتٛاصینکتهه:  

 دٚ سأسِ ٔماتُِ دیٍش، تشاتش است: 

 

 

 
ٓ  نکته:  چٙل،ٗ   حشوات ضتاتذاس، خغی ٘،ستٙذ. ٔثلاً تشخٛاستٗ یا ٘طستٗ ٞٛاپ،ٕا، ا٘ذاختٗ سًٙ یا ت،لش. ٞل

 ػذد صح،ح ٔتٛاِی، ساتغۀ خغی ٘،ستٙذ. 2ضشبِ  ٔساحت دایشٜ ٘سثت تٝ ضؼاع یا حاصُ

A ی ٞای ٔثذأ ٌزس وٝ اص ٘مغٝ ی خظ ٔؼادِٝنکته: 

A

x
A

y

 
  
 

Aصٛست  ٌزس٘ذ، تٝ ٔی 

A

y
y x

x
  .است 

Aی خطی کٍ از مبذأ ي وقطة  معادلٍ مثال:
 

  
 

5
3

yکىذ،  عبًر می  x



3
 است. 5

yإ کِ خظ  : سا3ٍِٗسَال  x   ساسد، چٌذ درجِ اسر؟   حَر عَل هٖتا جْر هثثر ه 3
1)  33 2 )63 3 )123 4) 153 

 

 aیا  mجای  ، اجاصٜ داسیٓ ٞش ػذدی حم،می سا تٝ aیا    mاصای جٕ،غ ٔمادیش ٌٛیذ تٝ دس سٛالاتی وٝ ٔینکته: 

 لشاس دٞ،ٓ.  

 



BA

D
C

A C B D   




BM
A
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)ٕ  : خظ تا هؼادل4ِسَال  a )x ( a )y a    2 1 3 1 ٗنک اس ًقناط سٗنز     ، اس کنذام  aاسإ جو٘غ هقادٗز  تِ 0

 گذرد؟   هٖ

1)  2

2

 
 
 

 2 )
2

2
 
 
 

 3 )
1

1

 
 
 

 4)1

1
 
 
 

 

x: تز رٍٕ خظ 5سَال  y 3 5  ، چٌذ ًقغِ تا هخسصاذ عث٘ؼٖ ٍجَد دارد؟37
 ضٕبر ثی (4 1( 3  2 (2 3  (1

yxتاضلذ، اص ساتغلۀ    ٔی qٚ ػشض اص ٔثذأ آٖ  pی خغی وٝ عَٛ اص ٔثذأ آٖ  ٔؼادِٝنکته: 

p q
  1  ٝ دسلت   تل

 آیذ.   ٔی

1معادلة خطی بىًیسیذ کٍ طًل از مبذأ آن  مثال:
 باشذ.  -2ي عرض از مبذأ آن  3

yx
x y

11 3 1
1 2 2
3

    


 

 ٔثّثی وٝ ٔختصات سئٛس آٖ دادٜ ضذٜ است )سٚش تٙذ وفطی(:  ٔساحتنکته: 

مساحت مثلثی کٍ مختصات رئًس آن  مثال:
 
 
 

3
2

 ،
 
 
 

0
4

ي  
 
 
 

5
1

 باشذ، چىذ ياحذ است؟  می 

 

S /
17 2 19 9 5
2 2

 
    

 

 ضیت خظ، ٔشفبٚر اسز.  دار ثب ضیت سغح ضیت توجه:

 ززٕ ّسسٌذ؟   : کذام ٗک اس چْار خظ سٗز، دارإ ض٘ة کن6سَال 
1)  d1 2 )d2  
3 )d3 4 )d4 

 ٘بْ دیٍز ضیت، ضزیت ساٚیٝ اسز.  توجه:

Aاص ٘ماط  ض،ة خغی وٝنکته: 

A

x
A

y

 
  
 

  ٚB

B

x
B

y

 
  
 

Aٌزسد تشاتش است تا:  ٔی  B

A B

y y
m

x x





 

 ٘مغٝ سٚی یه خظ ساست )استمأت(:  3ضشط لشاس ٌشفتٗ نکته: 

 ABض،ة  ACض،ة    یا    ABض،ة  BCض،ة 

 ی ٘مغٝ اص ٘مغٝ:  فاصّٝنکته: 

A B A BAB (x x ) (y y )   2 2 

d2
d3

d1 d4







A

B

C

3 2

0 4

5 1

3 2

0
20
3
17





12
0
10
2
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Aی  مغٝی ٘ فاصّٝنکته: 

A

x
A

y

 
  
 

axاص خظ   by c   0: 

A Aax by c
d

a b

 


2 2
 

Aی  مساحت مربعی کٍ یک رأس آن وقطٍ مثال:
 

  
 

3
2

xط ي یک ضلعِ آن ريی خ  y  4 3 قرار دارد،  2

 چىذ ياحذ است؟ 

 جٛاة: 

x y d

( )2 2

4 3 3 2 2 84 3 2 0
54 3

   
     

 

 

 S
28 64

5 25
   

 :شیب خط 

 نکته: 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

qتاضذ تشاتش است تا:  ٔی qٚ ػشض اص ٔثذأ آٖ  pخغی وٝ عَٛ اص ٔثذأ آٖ، ض،ة نکته: 

p
. 

  ٞا است. آٖ ی ٞا ضشط ٔٛاصی تٛدٖ دٚ خظ: تشاتش تٛدٖ ض،ةنکته: 

ٞلا، لشیٙلٝ ٚ    تاضلذ یلا ضل،ة یىلی اص خلظ      -1ٞایطاٖ،  ضشط ػٕٛد تٛدٖ دٚ خظ: حاصّضشب ض،ةنکته: 

 ٔؼىٛس دیٍشی تاضذ.  

 آیذ.  دست ٔی ی تشخٛسد دٚ خظ، تا حُ دستٍاٜ دٚ ٔؼادِٝ ٚ دٚ ٔجَٟٛ تٝ ٘مغٝنکته: 

xٕ  تِ هؼادلِ (a)خظِ : قزٌٗٔ 7سَال  y 3 2 xرا ًسثر تِ خظ  1 y  a)رسن کنزدٗن ٍ ًنام آى را    4 ) 

a)ٍ  (a)ٕ تزخَرد خظ  گذاضس٘ن. هخسصاذ ًقغِ )   کذام اسر؟ 

1)  7

11

 
 
 

 2) 0

4
 
 
 

  3 )
7

3
 
 
 

 4) 6

10

 
 
 

 

 ساٚیۀ سٙذ ثب جٟز ٔثجز ٔحٛر عَٛ دار٘ذ. عَٛ +

 ساٚیۀ ثبس ثب جٟز ٔثجز ٔحٛر عَٛ دار٘ذ.

 :ٔثجز اسز ،اِف( ضیت ایٗ خغٛط

 :اسز ، ٔٙفییت ایٗ خغٛط( ضة
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xّإ  ٗک ػذد صح٘ح هثثر اسر. خظ m: 8سَال  y 13 11 700  ٍy mx  إ تنا   دٗگز را در ًقغِ ٗک 1

 تزاتز اسر تا:   mدر اٗي صَرذ اًذ.  هخسصاذ صح٘ح قغغ کزدُ
 5(  مظ 4 6(  مظ 3 6یب  5یب  4( 2 4 مظ   (1

 ضشایظ ٚجٛد جٛاب تشای دستٍاٜ دٚ ٔؼادِٝ ٚ دٚ ٔجَٟٛ: نکته: 

ax by c

a x b y c

 

   

 

a فشد داسد ا٘ذ. پس دستٍاٜ یه جٛاب ٔٙحصشتٝ دٚ خظ ٔتماعغ b

a b
 
 

 

a  ی تشخٛسد ٘ذاس٘ذ. یؼٙی دستٍاٜ جٛاب ٘ذاسد. مغٝا٘ذ پس ٘ دٚ خظ ٔٛاصی b c

a b c
  
  

 

a  ضٕاس جٛاب ٚجٛد داسد. ا٘ذ پس تی دٚ خظ تشٞٓ ٔٙغثك b c

a b c
  
  

 

چٌذ تاضذ زا دسسگاُ  m: 9سَال 
x my z

x z

mx y z

   


 
   

1
2 1

1
 ؟ًثاضذفزد  جَاب داضسِ تاضذ ٍلٖ هٌحصزتِ 

 ٔمذاری ٚجٛد ٘ذارد. mثزای  (4 1( 3 -1( 2 -2  (1

yٔمذاس ٔساحت ٔحصٛس ت،ٗ خغٛط تٝ ٔؼادِلۀ  نکته:  ax nb   ،y mx np   ٚy cx nd  ،n
2 

yی  تشاتشِ ٔساحت ٔحصٛس ت،ٗ خغٛط تٝ ٔؼادِٝ ax b  ،y mx p   ٚy cx d    .است 

yعٛر ٔثبَ ٔمذار ٔسبحز ٔحصٛر ثیٗ خغٛط  ثٝ x3 20   ٚy x2 15   ٚy x 35   ،25 25  ثزاثز

yٞبی   ؼبدِٝٔسبحز ٔحصٛر ثیٗ خغٛط ثٝ ٔ x3 4   ٚy x2 3   ٚy x 7    .اسز 

 : هساحر قسور رًگٖ در ضکل هقاتل چٌذ ٍاحذ اسر؟  13سَال 
1)  2  
2 )8/1  
3 )6/1  
4) 5/1 
x: هساحر سغح هحصَر در ًوَدار 11سَال  y xy xy  2 2  اسر؟  قذر  چِ 0

1)  1 2 )2 3 )1
2

 4) 3
4 

 2ٍ  1کِ هجوَع دٍ ػذد اًسخناب ضنذُ، تن٘ي     اًسخاب کزدٗن. احسوال آى 2ٍ  3ت٘ي دٍ ػذد حق٘قٖ  :12سَال 
 قذر اسر؟   تاضذ، چِ

1)  1
8

 2 )3
8

 3 )1
3

 4) 5
8 

تزٍد. اٍ حساب کزد کنِ اگنز سنزػسص،     Bتِ ضْز  Aخَاسر تا ٗک سزػر ثاتر، اس ضْز  : ػلٖ ه13ٖسؤال 

km / h5 رسذ ٍ اگز سنزػسص   ساػر سٍدزز هٖ 5ضَد،  ت٘طسزkm / h10  سناػر سٍدزنز    8زنز ضنَد،    تن٘ص

 رسذ. سزػر ثاترِ اٍ در اتسذا چٌذ ک٘لَهسز تز ساػر تَدُ اسر؟ هٖ
1)  13 2 )15 3) 23  4) 25 
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ی خط( پاسخ تشزیحی سؤالات قسوت سوم )هعادله  
 

 خظ سطىیُ ضذٜ اسز: 3اس   -1

 x y xy xy xy( x y )      2 23 2 6 0 3 2 6 0 
x

y

x y




 
   

0

0

3 2 6 0

 

 (1ٌشیٙۀ ) -2
x x

y y

 ¾M SLvº ¾¹Äo¤

 Ï¼ö n¼d¶

   
   

   
 

 لزار دٞیٓ:  y ،yی خظ، ثٝ جبی  وب ی اسز در ٔؼبدِٝ

x y x ( y) x y        3 2 1 3 2 1 3 2 1 
 ( ثب رسٓ خظ داریٓ: 3ٌشیٙۀ ) -3

 
ˆBC C      2 30 90 30 120 

 

 

ٍبٜ لزار دادٜ ٚ دسز آٔذٜ را درٖٚ دسش دٚ ٔمذار لزار دادٜ ٚ دٚ ٔؼبدِٝ خظ ثٝ aجبی  (   ث4ٌٝشیٙۀ ) -4

، صفز ضٛد ٚ د  اس xلزار دٞیٓ وٝ ٔضزةِ  aدسز آٚریٓ یب اثشذا ػذدی ثٝ جبی  ٔخشصبر ثزخٛرد را ثٝ

 دسز آٚریٓ. را ثٝ xصفز ضٛد ٚ ثشٛا٘یٓ  yػذدی لزار دٞیٓ وٝ ٔضزة  aجبی  ، ثyٝدسز آٚردٖ  ثٝ

 
 

a x y y

a x y x

1 3 10 1 0 1 12 2 2
11 2 11 0 0 1

3 3 3


             

  
          



 

 ( 2)  ٌشیٙۀ -5
x

y x y
37 35 37 3

5


    

x y
,

x y

4 5 4 9

9 2 5 2

      
     

      
 

 (   2ٌشیٙۀ ) -6

a)ٚ خظ  (a)(   خظ 1ٌشیٙۀ ) -7 )  خظِ سمبرٖ )یؼٙی ٚx y  وٙٙذ.  دیٍز رادر یه ٘مغٝ لغغ ٔی ( یه4

x)یؼٙی (a)د  وب ی اسز ٘مغۀ ثزخٛرد خظ  y 3 2 x( ٚ خظ سمبرٖ )یؼٙی1 y  ( را ثٝ دسز آٚریٓ. 4

 داریٓ: 

B
A

3

1 C

1B A

3

C



 

 

 کیا وحید اسدی                                                 تیزهوشان                   ریاضی سال نهم                           

23 

 

x yx y

x yx y

x y

     
   

    

    

2 2 84
2

3 2 13 2 1

7 11 

 

 

 آٚریٓ: ثٝ دسز ٔی mرا ثزحست  x(   ثب حُ دسشٍبٜ، 3ٌشیٙۀ ) -8
x yx y

mx ymx y

( m )x x
m

   
 

     

   


13 11 70013 11 700
11 11 1111 1

71111 13 711
11 13

 

23ضٛد  ٔی 711سجشیۀ  m11. د  79 ، اػذاد 711ٞبی  ثبضذ ٚ ضٕبر٘ذٜ 711ی  ثبیذ ضٕبر٘ذٜ 13

 , , , , ,1 3 9 79 237  ٞسشٙذ. داریٓ: 711

m مظ   لبثُ لجَٛ اسز.   6

m m

m m

m m

m m

m m

m m

 ¡ ¡ ù

 ¡ ¡ ù

 ¡ ¡ ù

 

 ¡ ¡ ù

 ¡ ¡ ù

    


    



     


   

   



    


1211 13 1
11
1011 13 3
11
411 13 9
11

11 13 79 6

22411 13 237
11
69811 13 711
11

 

  وٙیٓ: آٚریٓ ٚ در دسشٍبٜ، جبیٍشیٗ ٔی دسز ٔی ثٝ xرا ثزحست  z(   2ٌشیٙۀ ) -9

x z z x    2 1 1 2 
x my ( x) x my

mx y ( x) (m ) x y

         
  

       

1 2 1 2

1 2 1 2 2
 

 ٌیزیٓ. داریٓ: ضزط ا٘غجبق دٚ خظ را در ٘ظز ٔی
m

m
m

 
    



1 2 1
2 1 2

 

 (2ٌشیٙۀ ) -13
y x( 1: خظ) 

yx
x y    1 2 3 6

3 2
 (2: خظ )

   

y x
x x x y A

x y

Â¹Äq«ÄI]

 
  

          
   

 

6
6 6 52 3 6
5 52 3 6 6

5

 

 
S /


  

6 3 185 1 8
2 10

(a)

(a )


A

   

  

   



 

 

 کیا وحید اسدی                                                 تیزهوشان                   ریاضی سال نهم                           

24 

 

 ( 3ٌشیٙۀ ) -11
x

x y xy xy xy(x y ) y

x
x y

y




        

   



2 2
0

0 1 0 0

0 1
1 0

1 0

 

S


 
1 1 1
2 2

 
 
  

xٌیزیٓ. عجك  زض ٔسئّٝ  در ٘ظز ٔی x  ٚy(   دٚ ػذد حمیمی را 2ٌشیٙۀ ) -12 0 2  ٚy 0 اسز.  2

xاس عز ی  y  1  ی ٔمبثُ داریٓ:  ٓ ضذٜ. ثب سٛجٝ ثٝ ٕ٘ٛدار رسثبضذ ٔی 2
 

ABEC OCE OABS S S
 

      
2 2 1 1 1 32
2 2 2 2

 

ABEC

OCDE

S

S
 



3
32

2 2 8  

 

 

رسیذ، ثب سٛجٝ ثٝ ٔفزٚضبر  ٔی Bثٝ ضٟز  tدر ٔذر سٔبٖ  V1ی  (   اٌز ػّی ثب سزػز اِٚی2ٌٝشیٙۀ ) -13

 ٘ٛضز: سٛاٖ ٔسئّٝ ٔی
(V )(t ) V t t V

V
(V )(t ) V t t V

     
   

     

1 1 1
1

1 1 1

5 5 5 5 25
15

10 8 10 8 80
 

 

 را تمرین کنید. 022و  023، 023های  ، سوال6آموز عسیس، از کتاب مرشد نهم فصل  نشدا توجه:





y 0

1

1

x 0

x y  1 0

 احشٕبَ

2 C

O

1

B 1

x y 1

2
E x

y

x y 2
A

 





D


